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Dạng 2: Hai vectơ bằng nhau 

Phương pháp: 

 Sử dụng các khái niệm vectơ 

 Lưu ý trong tam giác 𝐴𝐵𝐶: AB CD  |𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗| và 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗ cùng hướng. 

 

 

 

Bài tập 1: Cho vectơ 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ và một điểm 𝐶. Có bao nhiêu điểm 𝐷 thỏa mãn 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗.  

Lời giải 

Nếu 𝐶 nằm trên đường thẳng𝐴𝐵 thì 𝐷 cũng nằm trên đường thẳng 𝐴𝐵. 

Nếu 𝐶 không nằm trên đường thẳng𝐴𝐵 thì tứ giác𝐴𝐵𝐷𝐶 là hình bình hành. Khi đó 𝐷 nằm trên 

đường thẳng đi qua 𝐶và song song với đường thẳng𝐴𝐵. 

Do vậy, có vô số điểm 𝐷 thỏa mãn 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

Bài tập 2: Cho tứ giác 𝐴𝐵𝐶𝐷. Điều kiện nào là điều kiện cần và đủ để 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗? 

Lời giải 

Ta có: 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗ ⇒ {
𝐴𝐵 ∥ 𝐶𝐷
𝐴𝐵 = 𝐶𝐷

⇒ 𝐴𝐵𝐷𝐶 là hình bình hành. 

Mặt khác, 𝑨𝑩𝑫𝑪 là hình bình hành ⇒ {
𝐴𝐵 ∥ 𝐶𝐷
𝐴𝐵 = 𝐶𝐷

⇒ 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

Do đó điều kiện cần và đủ để 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗ là 𝐴𝐵𝐶𝐷 là hình bình hành. 

Bài tập 3: Cho tứ giác đều 𝐴𝐵𝐶𝐷. Gọi 𝑀,𝑁,𝑃,𝑄lần lượt là trung điểm của 𝐴𝐵,𝐵𝐶, 𝐶𝐷,𝐷𝐴. Chứng minh 

𝑀𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝑄𝑃⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

Lời giải 

 

Ta có: ;1 1

2 2

MN PQ AC
MN PQ

MN QP
MN PQMN AC PQ AC

 
 

    
   

 

//AC //
//

. Vậy 𝑀𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝑄𝑃⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

Bài tập 4: Cho tam giác 𝐴𝐵𝐶. Gọi 𝐷, 𝐸, 𝐹 lần lượt là trung điểm các cạnh𝐵𝐶, 𝐶𝐴, 𝐴𝐵. Chứng minh rằng 

𝐸𝐹⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

BÀI TẬP TỰ LUẬN 
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Lời giải 

 
Chứng minh 𝐸𝐹𝐶𝐷 là hình bình hành 

Dễ chứng minh được 𝐸𝐹 =
1

2
𝐵𝐶 = 𝐶𝐷và 𝐸𝐹 //𝐶𝐷 ⇒ 𝐸𝐹𝐶𝐷 là hình bình hành⇒ 𝐸𝐹⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

Bài tập 5: Cho hình bình hành 𝐴𝐵𝐶𝐷. Gọi 𝐸 là điểm đối xứng 𝐶 của qua 𝐷. Chứng minh rằng 𝐴𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐵𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗  

Lời giải 

 

Vì 𝐴𝐵𝐶𝐷 là hình bình hành nên ta có: 𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗(1). 

Ta có 𝐸 là điểm đối xứng 𝐶 của qua 𝐷 nên 𝐷 là trung điểm cuả 𝐶𝐸 ⇔ 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗(2). 

Từ (1) và (2) ta có: 𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ ⇔ 𝐴𝐵𝐷𝐸 là hình bình hành nên 𝐴𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐵𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ . 

Bài tập 6: Cho hình bình hành 𝐴𝐵𝐶𝐷. Gọi 𝑀,𝑁lần lượt là trung điểm của 𝐴𝐵, 𝐷𝐶. Các đường thẳng𝐴𝑁 

và 𝐶𝑀 lần lượt cắt 𝐵𝐷 tại 𝐸, 𝐹. Chứng minh rằng 𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝐸𝐹⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐹𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

Lời giải 

 

Ta có{
𝐴𝑀 = 𝐶𝑁
𝐴𝑀 ∥ 𝐶𝑁

⇔ 𝐴𝑀𝐶𝑁
 
là hình bình hành. 

Theo giải thiết ta có 𝑁 là trung điểm 𝐷𝐶 và 𝑁𝐸//𝐶𝐹 ⇒ 𝑁𝐸là đường trung bình của 𝛥𝐷𝐹𝐶Khi 

đó 𝐸 là trung điểm của 𝐷𝐹 ⇒ 𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝐸𝐹⃗⃗⃗⃗  ⃗(1). 

Tương tự ta cũng có 𝐹 là trung điểm của 𝐵𝐸 nên 𝐸𝐹⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐹𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗(2). 

Từ(1) và (2)ta có: 𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝐸𝐹⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐹𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

Bài tập 7: Cho hình thang cân 𝐴𝐵𝐶𝐷 có hai đáy là 𝐴𝐵 và 𝐶𝐷. Tìm vectơ: 

a) Cùng hướng với 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

b) Ngược hướng với 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗. 
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c) Chỉ ra các vectơ có độ dài bằng nhau 

Lời giải 

  

a) Ta có 𝐴𝐵𝐶𝐷 là hình thang có hai đáy là 𝐴𝐵 và 𝐶𝐷 nên 𝐴𝐵 ∥ 𝐶𝐷 

Khi đó vectơ cùng hướng với vectơ  là vectơ 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ (do cùng phương, cùng chiều). 

b) Vectơ ngược hướng với vectơ 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ là vectơ 𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ và 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

c) Các vectơ có cùng độ dài là: |𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗| = |𝐷𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗| = |𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗| và |𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝐶𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝐵𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ | = |𝐷𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗ |. 

Bài tập 8: Cho tam giác 𝐴𝐵𝐶. Vẽ 𝐷 đối xứng với 𝐴qua 𝐵,𝐸 đối xứng với 𝐵 qua 𝐶 và 𝐹 đối xứng với 𝐶 qua 

𝐴. Gọi 𝐺là giao điểm của trung tuyến 𝐴𝑀 của tam giác 𝐴𝐵𝐶 với trung tuyến 𝐷𝑁 của tam giác 𝐷𝐸𝐹. Gọi 

𝐼, 𝐾lần lượt là trung điểm của 𝐺𝐴 và 𝐺𝐷. Chứng minh rằng: 

a) 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝑁𝑀⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗         b) 𝑀𝐾⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝑁𝐼⃗⃗ ⃗⃗ . 

Lời giải 

 

a) Ta có 𝐴𝑁 là đường trung bình của tam giác 𝐹𝐶𝐸 nên 𝐴𝑁//𝐶𝐸 ⇒ 𝐴𝑁//𝑀𝐵. 

𝐴𝑁 =
1

2
𝐶𝐸;𝑀𝐵 =

1

2
𝐶𝐵 =

1

2
𝐶𝐸 ⇒ 𝐴𝑁 = 𝑀𝐵. 

Suy ra tứ giác 𝐴𝑁𝑀𝐵 là hình bình hành⇒ 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝑁𝑀⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

b) Gọi 𝐼, 𝐾lần lượt là trung điểm của 𝐺𝐴 và 𝐺𝐷 ⇒ 𝐼𝐾⃗⃗⃗⃗ =
1

2
𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝑁𝑀⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗.  

Do đó tứ giác 𝐼𝑁𝑀𝐾là hình bình hành⇒ 𝑀𝐾⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝑁𝐼⃗⃗⃗⃗  
 

 

PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án. 

Câu 1: Cho3 điểm 𝐴,𝐵,𝐶 không thẳng hàng, 𝑀 là điểm bất kỳ. Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. ∀𝑀,𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  = 𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  .  B. ∃𝑀,𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  = 𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  = 𝑀𝐶⃗⃗⃗⃗⃗⃗  . 

C. ∀𝑀,𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  ≠ 𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ≠ 𝑀𝐶⃗⃗⃗⃗⃗⃗  . D. ∃𝑀,𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  = 𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  . 

AB

BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM 
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Lời giải 

Ta có 3 điểm 𝐴,𝐵,𝐶 không thẳng hàng, 𝑀 là điểm bất kỳ. 

Suy ra 𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ , 𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ,𝑀𝐶⃗⃗⃗⃗⃗⃗  không cùng phương⇒ ∀𝑀,𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  ≠ 𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ≠ 𝑀𝐶⃗⃗⃗⃗⃗⃗  . 

Câu 2: Gọi 𝐶 là trung điểm của đoạn 𝐴𝐵. Hãy chọn khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

A. 𝐶𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗.  B. 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ và 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ cùng hướng. 

C. 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ và 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ ngược hướng. D. |𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗| = 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

Lời giải 

Ta có 𝐶 là trung điểm của đoạn 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ và 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ cùng hướng. 

Câu 3: Cho hình bình hành 𝐴𝐵𝐶𝐷. Trong các khẳng định sau hãy tìm khẳng định sai 

A. 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗. B. |𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗| = |𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗|. C. 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. D. |𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗|. 

Lời giải 

Ta có 𝐴𝐵𝐶𝐷 là hình bình hành. Suy ra𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

Câu 4: Cho hình vuông 𝐴𝐵𝐶𝐷, khẳng định nào sau đây đúng: 

A. 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐵𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ .  B. |𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗|. 

C. 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗.  D. 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ và 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ cùng hướng. 

Lời giải 

Ta có 𝐴𝐵𝐶𝐷 là hình vuông. Suy ra|𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗|. 

Câu 5: Cho tứ giác 𝐴𝐵𝐶𝐷. Điều kiện nào là điều kiện cần và đủ để 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗? 

A. 𝐴𝐵𝐶𝐷 là hình bình hành. B. 𝐴𝐵𝐷𝐶 là hình bình hành. 

C. 𝐴𝐷 và 𝐵𝐶 có cùng trung điểm. D. 𝐴𝐵 = 𝐶𝐷. 

Lời giải 

Ta có: 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗ ⇒ {
𝐴𝐵 ∥ 𝐶𝐷
𝐴𝐵 = 𝐶𝐷

⇒ 𝐴𝐵𝐷𝐶 là hình bình hành. 

Mặt khác, 𝐴𝐵𝐷𝐶 là hình bình hành ⇒ {
𝐴𝐵 ∥ 𝐶𝐷
𝐴𝐵 = 𝐶𝐷

⇒ 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

Do đó, điều kiện cần và đủ để 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗ là 𝐴𝐵𝐷𝐶 là hình bình hành. 

Câu 6: Gọi 𝑂 là giao điểm của hai đường chéo của hình bình hành 𝐴𝐵𝐶𝐷. Đẳng thức nào sau đây sai? 

A. 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. B. 𝑂𝐵⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝐷𝑂⃗⃗⃗⃗⃗⃗ . C. 𝑂𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝑂𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. D. 𝐶𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐷𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗. 

Lời giải 

𝑂𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ ≠ 𝑂𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

Câu 7: Cho tứ giác 𝐴𝐵𝐶𝐷. Gọi 𝑀,𝑁,𝑃, 𝑄 lần lượt là trung điểm của 𝐴𝐵, 𝐵𝐶, 𝐶𝐷, 𝐷𝐴. Khẳng định nào 

sau đây là sai? 

A. 𝑀𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝑄𝑃⃗⃗⃗⃗  ⃗. B. |𝑄𝑃⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝑀𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗|. C. 𝑀𝑄⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ = 𝑁𝑃⃗⃗⃗⃗⃗⃗ . D. |𝑀𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗|. 

Lời giải 
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Ta có {
𝑀𝑁 ∥ 𝑃𝑄
𝑀𝑁 = 𝑃𝑄

 (do cùng song song và bằng 
1

2
𝐴𝐶). Do đó 𝑀𝑁𝑃𝑄 là hình bình hành. 

Câu 8: Gọi 𝑀,  𝑁 lần lượt là trung điểm của các cạnh 𝐴𝐵,  𝐴𝐶 của tam giác đều 𝐴𝐵𝐶. Đẳng thức nào 

sau đây đúng? 

A. 𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ = 𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ . B. 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. C. 𝑀𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. D. |𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗| = 2|𝑀𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗|. 

Lời giải 

 

Ta có 𝑀𝑁 là đường trung bình của tam giác 𝐴𝐵𝐶. 

Do đó 𝐵𝐶 = 2𝑀𝑁
  
→  |𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗| = 2|𝑀𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗|. 

Câu 9: Cho lục giác đều 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸𝐹 tâm 𝑂. Số các vectơ bằng 𝑂𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ có điểm đầu và điểm cuối là các đỉnh 

của lục giác là 

A. 2. B. 3. C. 4. D. 6. 

Lời giải 

 

Đó là các vectơ: 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐸𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗. 

Câu 10: Cho tứ giác 𝐴𝐵𝐶𝐷. Gọi 𝑀,𝑁,𝑃,𝑄 lần lượt là trung điểm của 𝐴𝐵, 𝐵𝐶, 𝐶𝐷, 𝐷𝐴. Trong các khẳng 

định sau, hãy tìm khẳng định sai? 

Q

P
N

M

D

C

B

A

NM

CB

A

O

FE

D

C B

A
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A. 𝑀𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝑄𝑃⃗⃗⃗⃗  ⃗. B. 𝑀𝑄⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ = 𝑁𝑃⃗⃗⃗⃗⃗⃗ . C. |𝑃𝑄⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝑀𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗|. D. |𝑀𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗|. 

Lời giải 

Ta có 𝑀𝑁 là đường trung bình của tam giác 𝐴𝐵𝐶. Suy ra𝑀𝑁 =
1

2
𝐴𝐶hay |𝑀𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗| =

1

2
|𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗| 

Câu 11: Cho tam giác đều 𝐴𝐵𝐶 với đường cao 𝐴𝐻. Đẳng thức nào sau đây đúng. 

A. 𝐻𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝐻𝐶⃗⃗ ⃗⃗  ⃗. B. |𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗| = 2|𝐻𝐶⃗⃗ ⃗⃗  ⃗|. C. |𝐴𝐻⃗⃗⃗⃗⃗⃗ | =
√3

2
|𝐻𝐶⃗⃗ ⃗⃗  ⃗|. D. 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

Lời giải 

Vì 𝐻 là trung điểm 𝐴𝐶 và 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐻𝐶⃗⃗ ⃗⃗  ⃗
 
cùng hướng ⇒ |𝐴𝐻⃗⃗⃗⃗⃗⃗ | = 2|𝐻𝐶⃗⃗ ⃗⃗  ⃗|. 

Câu 12: Cho tam giác 𝐴𝐵𝐶 có trực tâm 𝐻. Gọi 𝐷 là điểm đối xứng với 𝐵 qua tâm 𝑂 của đường tròn ngoại 

tiếp tam giác 𝐴𝐵𝐶. Khẳng định nào sau đây là đúng? 

A. 𝐻𝐴⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗ và 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐻⃗⃗ ⃗⃗  ⃗. B. 𝐻𝐴⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗ và 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝐻𝐶⃗⃗ ⃗⃗  ⃗. 

C. 𝐻𝐴⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗ và 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐻⃗⃗ ⃗⃗  ⃗. D. 𝐻𝐴⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗ và 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝐻𝐶⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ và 𝑂𝐵⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝑂𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ . 

Lời giải 

 

Ta có 𝐴𝐻 ⊥ 𝐵𝐶 và 𝐷𝐶 ⊥ 𝐵𝐶 (do góc 𝐷𝐶𝐵̂ chắn nửa đường tròn). Suy ra 𝐴𝐻 ∥ 𝐷𝐶. 

Tương tự ta cũng có 𝐶𝐻 ∥ 𝐴𝐷. 

Suy ra tứ giác 𝐴𝐷𝐶𝐻là hình bình hành. Do đó 𝐻𝐴⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗ và 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝐻𝐶⃗⃗ ⃗⃗  ⃗. 

Câu 13: Cho hình bình hành 𝐴𝐵𝐶𝐷. Đẳng thức nào sau đây sai? 

A. |𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗| = |𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗|. B. |𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝐷𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗|. C. |𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝐵𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ |. D. |𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗|. 

Lời giải 

 

Vì tứ giác 𝐴𝐵𝐶𝐷 là hình bình hành nên 𝐴𝐵 = 𝐶𝐷 và 𝐴𝐷 = 𝐵𝐶. 

𝐴𝐵 = 𝐶𝐷 ⇒ |𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗|; 𝐴𝐷 = 𝐵𝐶 ⇒ |𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗| = |𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗| và |𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝐷𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗| 

Câu 14: Chọn khẳng định sai trong các khẳng định sau: 

A. |𝑃𝑄⃗⃗⃗⃗  ⃗| = 𝑃𝑄⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

B. Độ dài của một vectơ là khoảng cách giữa điểm đầu và điểm cuối của vectơ đó. 

OH

D

CB

A
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C. Độ dài của vectơ  được kí hiệu là |𝑎 |. 

D. |𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗| = 𝐴𝐵 = 𝐵𝐴. 

Lời giải 

Dựa vào định nghĩa vectơ và độ dài vectơ. 

Câu 15: Cho 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ khác 0⃗  và điểm 𝐶. Có bao nhiêu điểm 𝐷 thỏa |𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗|? 

A. Vô số. B. 1điểm. C. 2điểm. D. 3điểm. 

Lời giải 

Vì |𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗| ⇔ 𝐴𝐵 = 𝐶𝐷
 

Suy ra tập hợp điểm 𝐷 thỏa mãn là đường tròn tâm 𝐶 bán kính 𝐴𝐵 

Vậy có vô số điểm 𝐷 thỏa mãn bài ra. 

Câu 16: Cho hình thoi 𝐴𝐵𝐶𝐷 tâm 𝑂, cạnh bằng 𝑎 và góc 𝐴 bằng 60°. Kết luận nào sau đây đúng? 

A. |𝑂𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗| =
𝑎√3

2
. B. |𝑂𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗| = 𝑎. C. |𝑂𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗| = |𝑂𝐵⃗⃗ ⃗⃗  ⃗|. D. |𝑂𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗| =

𝑎√2

2
. 

Lời giải 

 

Ta có: |𝑂𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗| = 𝑂𝐴 =
𝑎√3

2
 (vì tam giác 𝐴𝐵𝐷 là tam giác đều). 

PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai. 

Câu 1: Cho tam giác 𝐴𝐵𝐶 có 𝑀 và 𝑁 lần lượt là trung điểm của 𝐴𝐵 và 𝐴𝐶. Lấy điểm 𝑃 đối xứng với 

điểm 𝑀 qua 𝑁. Xét tính đúng sai của các khẳng định sau: 

a) 𝑀𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ cùng phương. 

b) |𝑀𝑃⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  | = |𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗|. 

c) 𝑀𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ và 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ ngược hướng. 

d) 𝑀𝑃⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ = 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

Lời giải 

 

a) Đúng: Do 𝑀𝑁 là đường trung bình của tam giác 𝐴𝐵𝐶 nên 𝑀𝑁 ∥ 𝐵𝐶. 

b) Đúng: Điểm 𝑃 đối xứng với điểm 𝑀 qua 𝑁 nên 𝑀𝑃 = 2𝑀𝑁 = 𝐵𝐶 do đó |𝑀𝑃⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  | = |𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗|. 

a
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c) Sai: Xét nửa mặt phẳng bờ 𝐴𝐵 chứa 𝐶, ta có 𝑁 là trung điểm 𝐴𝐶 nên 𝑁 và 𝐶 cùng phía 𝐴𝐵 

hay cùng phía 𝑀𝐵 do đó 𝑀𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ và 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ cùng hướng. 

d) Đúng: Hai véc tơ cùng hướng, cùng độ dài suy ra 𝑀𝑃⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ = 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

Câu 2: Cho hình bình hành 𝐴𝐵𝐶𝐷. Hai điểm 𝑀 và 𝑁 lần lượt là trung điểm của 𝐵𝐶 và 𝐴𝐷, gọi 𝐸, 𝐹 lần 

lượt là giao điểm của 𝐵𝐷 với 𝐴𝑀,𝐶𝑁. Xét các véc tơ tạo thành từ các điểm đã cho. Xét tính đúng 

sai của các khẳng định sau: 

a) 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗cùng phương với là 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

b) 𝐴𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝑀𝐶⃗⃗⃗⃗⃗⃗  . 

c) 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗cùng hướng với 4 véc tơ. 

d) 𝐷𝐹⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐸𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

Lời giải 

 

a) Đúng: Theo tính chất hình bình hành. 

b) Đúng: Ta có: 𝐴𝑁 =
1

2
𝐴𝐷; 𝐶𝑀 =

1

2
𝐵𝐶 ⇒ 𝐴𝑁 = 𝐶𝑀  

Mặt khác: 𝐴𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ; 𝑀𝐶⃗⃗⃗⃗⃗⃗   cùng hướng nên 𝐴𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝑀𝐶⃗⃗⃗⃗⃗⃗  . 

c) Đúng: Theo tính chất hình bình hành ta có 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗cùng hướng với 5 véc tơ sau: 

𝐴𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗ , 𝑁𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗  , 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐵𝑀⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  , 𝑀𝐶⃗⃗⃗⃗⃗⃗  . 

d) Đúng: Do tứ giác 𝐴𝑀𝐶𝑁 là hình bình hành nên 𝑀𝐸//𝐹𝐶, 𝐵𝑀 = 𝑀𝐶 suy ra 𝐵𝐸 = 𝐸𝐹. 

Mặt khác 𝐵𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐸𝐹⃗⃗⃗⃗  ⃗ cùng hướng nên 𝐵𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐸𝐹⃗⃗⃗⃗  ⃗. Tương tự 𝐹𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐸𝐹⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

Câu 3: Cho hình bình hành 𝐴𝐵𝐶𝐷 tâm 𝑂. Xét các véc tơ tạo thành từ 5 điểm đã cho. Xét tính đúng sai 

của các khẳng định sau: 

a) Có 𝑂𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝑂𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

b) 𝑂𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝑂𝐵⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ không cùng phương 

c) Số véc tơ có điểm đầu là 𝐴 khác 0⃗ là 3. 

d) Có đúng bốn cặp vec tơ bằng nhau. 

Lời giải 
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a) Sai: Do 𝑂 là trung điểm của 𝐴𝐶. 

b) Đúng: 𝑂𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝑂𝐵⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ không cùng phương. 

c) Sai: Có 4 véc tơ thỏa mãn có điểm đầu là 𝐴 

d) Sai: Theo tính chất hbh suy ra 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝑂⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝑂𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐵𝑂⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝑂𝐷⃗⃗⃗⃗⃗⃗ , 𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐶𝐷⃗⃗⃗⃗  ⃗. . . .., có 8 

cặp vec tơ bằng nhau. 

Câu 4: Cho tam giác 𝛥𝐴𝐵𝐶 đều. Xét tính đúng sai của các khẳng định sau: 

a) 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ và 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ cùng hướng. 

b) 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

c) |𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗|. 

d) Có 6 vectơ khác vectơ-không có điểm đầu và điểm cuối là các đỉnh 𝐴, 𝐵, 𝐶. 

Lời giải 

a) Sai:  

b) Sai:  

c) Đúng: Do tam giác 𝛥𝐴𝐵𝐶 đều nên 𝐴𝐵 = 𝐵𝐶 ⇒ |𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗|. 

d) Đúng: Từ 3 điểm 𝐴,𝐵, 𝐶 ta chọn được 3 cặp điểm, cứ 2 điểm sẽ được hai véc tơ khác véctơ – 

không nên có 6 vectơ khác vectơ-không có điểm đầu và điểm cuối là các đỉnh 𝐴,𝐵, 𝐶. 

Câu 5: Cho 𝛥𝐴𝐵𝐶 có trực tâm 𝐻 và 𝑂 là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác. Gọi 𝐵′ là điểm đối xứng 

của 𝐵 qua 𝑂. Xét tính đúng sai của các khẳng định sau: 

a) 𝐵′𝐶 ⊥ 𝐵𝐶 

b) 𝐵′𝐶 ∥ 𝐴𝐵 

c) Tứ giác 𝐴𝐵′𝐶𝐻 là hình bình hành. 

d) 𝐴𝐻⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝐵′𝐶⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  ; 𝐴𝐵′⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  = 𝐻𝐶⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ 

Lời giải 

 

a) Đúng: Ta có 𝐵𝐵′ là đường kính đường tròn ngoại tiếp tam giác 𝐴𝐵𝐶 nên 𝐵𝐶𝐵′̂ =90°  

Vậy𝐵′𝐶 ⊥ 𝐵𝐶. 

b) Sai: Mặt khác 𝐴𝐻 ⊥ 𝐵𝐶 suy ra 𝐵′𝐶 ∥ 𝐴𝐻 (1). 

c) Đúng: Tương tự: 𝐵𝐴𝐵′̂ = 90° hay 𝐴𝐵′ ⊥ 𝐴𝐵 mà 𝐶𝐻 ⊥ 𝐴𝐵 nên 𝐶𝐻 ∥ 𝐴𝐵′(2). 

d) Đúng: Từ (1) và (2) suy ra tứ giác 𝐴𝐵′𝐶𝐻 là hình bình hành nên 𝐴𝐻⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝐵′𝐶⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  ; 𝐴𝐵′⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  = 𝐻𝐶⃗⃗ ⃗⃗  ⃗. 
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Câu 6: Cho 𝛥𝐴𝐵𝐶 đều cạnh 𝑎, trực tâm 𝐻. Khi đó: 

a) 𝐴𝐻 ⊥ 𝐵𝐶 

b) 𝐴𝐻 =
𝑎√3

2
 

c) 𝐻𝐴⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝐻𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝐻𝐶⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ 

d) |𝐻𝐴⃗⃗⃗⃗⃗⃗ | = |𝐻𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗ | = |𝐻𝐶⃗⃗ ⃗⃗  ⃗| =
𝑎√3

3
. 

Lời giải 

a) Đúng: Gọi 𝑀,𝑁 lần lượt là trung điểm cạnh 𝐵𝐶, 𝐴𝐵. 

 

Do tam giác 𝐴𝐵𝐶 đều nên 𝐴𝑀, 𝐵𝑁 cũng là các đường cao của tam giác 𝐴𝐵𝐶; vì vậy 𝐻 vừa là 

trực tâm vừa là trọng tâm tam giác này. 

b) Sai: Áp dụng định lí Pytago cho 𝛥𝐴𝐵𝑀ta có: 𝐴𝑀2 = 𝐴𝐵2 − 𝐵𝑀2 = 𝑎2 − (
𝑎

2
)
2

=
3𝑎2

4
⇒

𝐴𝑀 =
𝑎√3

2
.  

Theo tính chất trọng tâm, ta có: 𝐴𝐻 =
2

3
𝐴𝑀 =

2

3
⋅
𝑎√3

2
=
𝑎√3

3
. 

c) Sai: Dễ thấy ba vectơ 𝐻𝐴⃗⃗⃗⃗⃗⃗ , 𝐻𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗ , 𝐻𝐶⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ có độ dài bằng nhau: 

d) Đúng: |𝐻𝐴⃗⃗⃗⃗⃗⃗ | = |𝐻𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗ | = |𝐻𝐶⃗⃗ ⃗⃗  ⃗| =
𝑎√3

3
. 

Câu 7: Cho tứ giác 𝐴𝐵𝐶𝐷. Gọi 𝑃,𝑄, 𝑅, 𝑆 lần lượt là trung điểm của các cạnh 𝐴𝐵, 𝐵𝐶, 𝐶𝐷, 𝐷𝐴. Gọi 𝑂 là 

giao điểm của 𝑃𝑄, 𝑆𝑅 và 𝑀,𝑁 lần lượt là trung điểm của 𝐴𝐶, 𝐵𝐷. Xét tính đúng sai của các khẳng 

định sau: 

a) 𝑃𝑄 là đường trung bình của tam giác 𝐴𝐵𝐶 

b) 𝑃𝑄𝑅𝑆 là hình bình hành 

c) 𝑃𝑀𝑅𝑁 là hình bình hành. 

d) 𝑂𝑀⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ , 𝑂𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗  là hai vectơ bằng nhau. 

Lời giải 

a) Đúng: Ta có 𝑃𝑄 là đường trung bình của tam giác 𝐴𝐵𝐶 nên {
𝑃𝑄 =

1

2
𝐴𝐶

𝑃𝑄 ∥ 𝐴𝐶
(1) 

Tương tự ta cũng có: {
𝑆𝑅 =

1

2
𝐴𝐶

𝑆𝑅 ∥ 𝐴𝐶
 (2). 
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b) Đúng: Từ (1) và (2) suy ra: {
𝑃𝑄 = 𝑆𝑅
𝑃𝑄//𝑆𝑅

⇒ 𝑃𝑄𝑅𝑆 là hình bình hành nên 𝑃𝑄⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝑆𝑅⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

Ta có 𝑃𝑀 là đường trung bình của 𝛥𝐴𝐵𝐶 nên {
𝑃𝑀 =

1

2
𝐵𝐶

𝑃𝑀 ∥ 𝐵𝐶
 (3). 

Tương tự ta cũng có: {
𝑅𝑁 =

1

2
𝐵𝐶

𝑅𝑁 ∥ 𝐵𝐶
 (4).  

c) Đúng: Từ (3) và (4) suy ra: {
𝑃𝑀 = 𝑅𝑁
𝑃𝑀//𝑅𝑁

⇒ 𝑃𝑀𝑅𝑁 là hình bình hành. 

Mà 𝑂 là trung điểm của đường chéo 𝑃𝑅 

d) Sai: Do đó: 𝑂 cũng là trung điểm của đường chéo 𝑀𝑁 nên 𝑂𝑀⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ = −𝑂𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗ . 

PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn 

Câu 1: Cho tam giác 𝐴𝐵𝐶 vuông tại 𝐴 và 𝐴𝐵 = 5,𝐵𝐶 = 8. Gọi 𝐺 là trọng tâm của 𝛥𝐴𝐵𝐶. Hãy tính độ 

dài của 𝑎 = 3. 𝐴𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

Lời giải 

 

Ta có: |𝐴𝑀⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  | = 𝐴𝑀 =
𝐵𝐶

2
= 4 ⇒ |𝐴𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗| =

2

3
𝐴𝑀 =

2

3
4 =

8

3
⇒ 𝑎 = 3|𝐴𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗| = 8 

Câu 2: Trên biển Đông, một tàu chuyển động đều từ vị trí 𝐴 theo hướng 𝑁20°𝐸 với vận tốc 20 (km/h). 

Sau 2 giờ, tàu đến được vị trí 𝐵. Hỏi 𝐴 cách 𝐵 bao nhiêu kilômét? 

Lời giải 
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Ta sử dụng vectơ 𝑣  có độ dài |𝑣 | = 20 để biểu thị cho vận tốc của tàu. Vectơ 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ để biểu thị cho 

quãng đường và hướng chuyển động của tàu từ 𝐴 tới 𝐵. Do tàu chuyển động đều từ 𝐴, với vận 

tốc 20 (km/h) và trong 2 giờ tới 𝐵 nên 𝐴𝐵 = |𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗| = 2|𝑣 | = 40 (km). 

Vậy 𝐴 cách 𝐵 khoảng 40 (km). 

Câu 3: Một máy bay có vectơ vận tốc chỉ theo hướng bắc, vận tốc gió là một vectơ theo hướng đông 

như hình minh hoạ dưới đây. Biết rằng 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗. Tính độ dài vectơ 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ (kết quả 

làm tròn đến hàng đơn vị). 

 

Lời giải 

Gọi 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ và 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ lần lượt là vecto vận tốc của máy bay và vận tốc của gió.  

Khi đó ta có: 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

Suy ra 𝐴𝐶 = √𝐴𝐵2 + 𝐵𝐶2 = √2002 + 602 ≈ 209 (km/h). 

Vậy độ dài vectơ tổng của hai vectơ nói trên là khoảng 209 (km/h).. 

Câu 4: Khi máy bay nghiêng cánh một góc 𝛼 thì lực 𝐹  của không khí 

tác động vuông góc với cánh và bằng tổng của lực nâng 𝐹1⃗⃗  ⃗ và 

lực cản 𝐹2⃗⃗  ⃗ như hình minh hoạ dưới đây. Cho biết góc 𝛼 = 30° 

và |𝐹 | = 8. Tính |𝐹2⃗⃗  ⃗|. 

 

Lời giải 

Kí hiệu các điểm như hình dưới 
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Khi đó các lực 𝐹 , 𝐹1⃗⃗  ⃗, 𝐹2⃗⃗  ⃗ lần lượt là 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗, 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ 𝛼 = 𝐵𝐴𝑥̂ = 30° ⇒ 𝐶𝐴𝐵̂ = 60° 

Khi đó: 𝐴𝐵 = 𝐴𝐶. 𝑐𝑜𝑠 𝐶𝐴𝐵̂ = 𝑎. 𝑐𝑜𝑠 6 0° =
𝑎

2
⇒ |𝐹2⃗⃗  ⃗| = |𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗| =

8

2
= 4. 

Câu 5: Máy bay 𝐴 đang bay về hướng Đông Bắc với tốc độ 600 (km/h). Cùng lúc đó, máy bay 𝐵 đang 

bay về hướng Tây Nam với tốc độ 800 (800km/h). Tính 
|𝑏⃗ |

|𝑎⃗ |
. (kết quả làm tròn đến hai chữ số sau 

dấu phẩy). 

 

Lời giải 

Vecto 𝑎 , 𝑏⃗  là vecto vận tốc của máy bay 𝐴 và máy bay 𝐵. 

Hai hướng Đông Bắc và Tây Nam là ngược nhau, do đó 𝑏⃗ = −
4

3
𝑎  

Do đó |𝑎 |, |𝑏⃗ | lần lượt là độ lớn của vecto vận tốc tương ứng. 

Ta có: |𝑎 | = 600, |𝑏⃗ | = 800 ⇒
|𝑏⃗ |

|𝑎⃗ |
=
800

600
=
4

3
≈ 1,33 

Câu 6: Cho hình vuông 𝐴𝐵𝐶𝐷 tâm 𝑂 cạnh √13. Gọi 𝑀là trung điểm của 𝐴𝐵, 𝑁 là điểm đối xứng với 𝐶 

qua 𝐷, dựng 𝐴𝑃⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗. Hãy tính độ dài của vectơ 𝑀𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

Lời giải 

Áp dụng định lý Pitago trong tam giác vuông 𝑀𝐴𝐷 ta có: 
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Dựng hình vuông 𝐴𝑃𝑁𝐷 ⇒ 𝐴𝑃⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐵𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗. Khi đó 𝑃𝑀 = 𝑃𝐴 + 𝐴𝑀 = √13 +
√13

2
=
3√13

2
. 

Áp dụng định lý Pitago trong tam giác vuông 𝑁𝑃𝑀 ta có: 

𝑀𝑁2 = 𝑁𝑃2 + 𝑃𝑀2 = (√13)
2
+ (

3√13

2
)
2

=
132

4
⇒ |𝑀𝑁⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗| = 𝑀𝑁 =

13

2
= 6,5. 

-----------------HẾT----------------- 

 


