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UNG DUNG PAO HAM
|| PE KHAO SAT VA VE
PO THI CUA HAM SO

CHUONG

BAI 4. KHAO SAT SU BIEN THIEN VA VE PO THI CUA HAM SO

<®> HE THONG BAI TAP CAU HOI 4 MENH PE TRA LOI PUNG/SAL

Phan 11. Cau tric nghiém ding sai. Thi sinh tra 1&i cau héi. Trong mdi y a), b), c), d) & mdi cau, thi sinh
chon dung hoac sai.
Cau 1: Cho ham s y=x>—3x" +2.

a) Dao ham cua ham sé di cho 13y’ =3x% —6x
b) Ham sb dong bién trén (0;2) va nghich bién trén (—o0;0)U(2;+0)
¢) Bang bién thién ciia d6 thi ham s6 da cho 1a

X —0 0 +

Vv - 0 +
+or

(] = [
I

y

/
\
/

d) 6 thi ham s6 da cho nhu hinh dudi

Loi giai
DUNG — SAI — SAI — SAL.
a) y' =3x*-6x
Chon dung.
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0
b) y'=0<:{x .
X=2

Bang bién thién

T — o 0 2 + 0
' + 0 - 0 +
2 + oo

Ham s6 da cho ddng bién trén khoang (—o0;0) va (2;+).
Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (0;2).
Chon Sai.

c¢) Chon Sai
d) B4 thi ham sé da cho

Y

/o;p

4

N

Chon sali.

, 4
Cau 2: Chohamsd y=X+—.
X

a) Pao ham cua ham s da cho 13 y' =1+

b) Dao ham cua ham s da cho nhan gia tri am trén cac khoang (—2;0)w(0;2) va nhan gia tri duong
trén cac khoang (—o0;—2)U(2;+ ).

¢) Bang bién thién cua ham sé da cho 1a:

x | = -2 0 -2 +
p! + 0 - - 0 +
4 + o0 + a0
- {0 — o0 _4
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d) D6 thi ham sb da cho nhu & hinh dudi:

Lot giai:

‘ a) Sai ‘ b) Pung ‘ c) Sai ‘ d) Pung

. \ ” \ A 3~ \ 4 A A A H
a) Sai Dao ham cua ham s6 da cho 1a y’'=1——- nén ménh dé sai.
X

X>2 e i Z e
,X#0 nén dao ham cta ham s6 da cho nhan gia tri &m trén cac

b) Piing y':l—i2>0<:{
X X< -2

khoang (—2;0)u(0;2) va nhan gia tri duong trén cc khoang (—o0;—2)U(2;+ ).

¢) Sai Bang bién thién cua ham sé da cho 1a:

x | —w -2 0 © 2 + o
! + 0 — - 0 +
4 +m + o0
— 0 =00 -4

Ménh dé sai vi thdy y(-2)=-4=4

d) Pung D6 thi ham sé di cho nhu ¢ hinh 4, ménh dé dung

}’nk/
Al .

)

x?+2x+5

Céu 3: Chohamsé y =
x+1
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, X2+2x-3
(x+1)2

b) Phuong trinh duong thang di qua hai diém cuc trj chiaham sé 1a y =2x-2.

a) y

¢) D6 thi ham sé c6 duong tiém can xién 1a y = x+1.

o

d) Db thi cua ham sé c6 hinh v& nhu sau

3 10 1 X
/\ ----- -4
Loi giai
‘ a) Dung | b) Sai ‘ c) Dung ‘ d) Sai ‘

a) PUNG

. (x4 2x+5) (x+1)—(x+1) (x* +2x+5)  (2x+2)(x+1) (X2 +2x+5) x? 4 2x—3
' (x+1) i (x+1) TR
b) SAI

= ham s6 6 hai diem cyc tri 1a A(L,4), B(-3,—4).

X

y=0< {
Goi phuong trinh dudng thang qua hai diém cuc tri ¢6 dang y = ax+b . Khi d6 ta c6 hé phuong trinh

a+b=4 a=2

& :

-3a+b=-4 b=2
Phuong trinh dudng thing AB 12 y=2x+2.
¢) PUNG

4
y=X+1+——
X+1

lim (y—(x+1)) = lim 4 oo y = x+1 la duong tiém can xién caa d thi ham sb.

X—>#00 x—>%0 X +1

d) PUNG
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A

Cau4:  Chohamss y=f(x)=ax’+bx*+cx+d, (a#0) cé b thi trong hinh dudi day.

3

a)Hésb a>0.
b) Ham sé dat cuc dai tai x=0.
¢) Phuong trinh 3f (X)=5=0 c6 3 nghiém phan biét.
d) f(x)=x>-3x*-2,
Lai giai
‘ a) Ping ‘ b) Sai ‘ ¢) Pung ‘ d) Sai ‘

a) Dung

Tur do thi suy ra a>0

b) Sai

Tur d6 thi ta c6 ham sb dat cuc dai tai x = -2

¢) bung

Taco 3f(x)-5=0< f(x)=

wl o

Tur db thi ta c6 duong thang y :g cat do thi ham s y = f () tai 3 diém phan biét nén PT
3f(x)—5=0 c6 3 nghiém phan biét.
d) Sai
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Tur dd thi ta co:

Do thi giao véi Oy tai diém c6 tung d6 —2=d =2

Do thi ham s6 y = f () di qua c4c diem (-2; 2), (-1 0), (1 2) nén ta cé h¢
—-8a+4a—-2c-2=2 a=1
—a+b-c-2=0 <1ib=3=f(x)=x*+3x*-2
a+b+c-2=2 c=0

. .o ax*+2x+C o
Cau 5: Cho ham s6 Yy = ———— ¢6 d6 thi nhu hinh vé.
X+n

y A

[

T

a) bo thi ham s6 ¢co duong tiém can ding va tiém cén xién lan lugtla x=1 va y=x+3.
b) D4 thi ham s6 ¢6 tm ddi xtmg ¢6 toa do 1a (1;3).

¢)a>0,c<0,n>0.

d) Biéu thic P=a-+b+c co gia trj 1a —2.

Loi giai
‘ a) DPung ‘ b) Sai ‘ c) Sai ’ d) Ping ’

Dua vao do thi ta co

a) D thi ham s6 c6 dudng tiém can dimg 1a x =1 va dudng tiém can xién 1a y = x+3.

b) Do thi ham sé nhan giao diém cua tiém can dirg va tiém can xién lam tam ddi xung nén co toa do
la (1;4).

c¢) Tu dd thi ham sb, ta co duong tiém cén dung la x =1, duong tiém can xién la y =X+3 va cit truc

tung tai diém c6 toa do 1a (O X 2).

2
< . ax“+2x+c¢ d .
Ma d6 thi ham so6 da cho y=—=ax+b+—(b,d ER) c6 duong tiém can ding la x=-n
X+Nn X+Nn
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\ . A Al 1x L . 4R , A 1x C
, duong tiém cén xién la y =ax+b va cat truc tung tai diém co toa do la [O : —j .
n

Dods —n=1,a=1, $=2. Suyran=-1, a=1, c=-2.
n

Vay a>0, c<0, n<0.

d)Vin=-1,a=1,¢c=-2nén P=a+b+c=-2.
. . aX+bx+c |, . ‘ o
Cau 6: Cho ham s6 Yy = ————— ¢6 d6 thi nhu hinh vé bén dudi.
mx+n

ALY

—2 —1

= |

O

a) Ham sé da cho nghich bién trén khoang (—2;0).

b) D6 thi ciia ham s6 dé cho c6 tiém can dung x =—1.
¢) b6 thi ciia ham sé da cho c6 tiém can xién y = x+1.
d) Goi A, B 1a 2 diém cuc tri ctia ham sé da cho, dién tich tam giac OAB béang /5.

Loi giai
| a) Sai b) Duing t) Piing | d) Sai |

a) Sai

TXD: D=R\{-1}.

Dua vao db thi, ta thdy ham sé nghich bién trén céc khoang (—2;-1) va (-10).

b) Dung

Dua vao db thi, ta thdy duong tiém can dang cua do thi ham sé x =—1.

¢) bung

Dua vao db thi, ta thiy dudng tiém can xién ciia d6 thi ham sé di qua 2 diém 1a (—=10) va (0;1) nén

cO phuong trinh la Ll+%:1:> y=Xx+1.

d) Sai
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Gia str A(—2;-2) la diém cuc dai, B (0;2) la diém cuc tiéu ctia d6 thi ham sb da cho, ta co:
OA=J(-2)" +(-2)’ =242, OB=2, AB =+/22+42 =2./5

p:OA+OZB+AB:2\/§+§+2«/§:1+ﬁ+\£

Sioie =y P(P-242)(p-2)(p-245) =2.

. X
Cau7: Chohamsdy=——.
X—2

a) Tap xac dinh ciahamsdla D=R.
b) Bang bién thién ciia ham s6 la

f(z) - -

1 + oo

fx) \_I \

¢) Giao diém cua do thi ham sé vai truc tung 13 hai diém phan biét.

1

d) Goi A va B 14 hai diém thudc hai nhanh khéac nhau cua do thi ham s6 y = LZ Khi d6 do dai
X_

doan AB ngan nhét bang 16.

Lai giai
| a) Sai | bbing | ¢ Sai | d)sai
a) Tap xé4c dinh ciaham sé 1a D =R\{2}.
Ham s6 xac dinh khi X—2#0< X #2
b) Bang bién thién cia ham s6 la
x - 2 + o
f(z) - -

1 + oo

fx) \_I \

¢) Giao diém cta do thi ham s vai truc tung 1a gbc toa do.

O \, 4 4 ~ Y n ~
Tacé: f (0) = ﬁ =0 = DO thj cat truc tung tai mot diém duy nhat la goc toa do.
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d) Goi A va B 14 hai diém thuoc hai nhanh khac nhau cua do thi ham s y = LZ Khi d6 d6 dai
X —

doan AB ngan nhat bang 4.

"y

X

5 €0 dd th (C) nhu hinh v&.
X_

Hamsé y =

Goi A(a;%j va B(b;%) 12 hai diém thudc hai nhénh cia (C) (a<2<b).
a_

2
Ap dung BDT Cosi cho hai s6 duwong (b—2) va (2—8.) ta co: (b—2)(2—a) < (b_4a)
2
= AB?=(b-a)’ + (b-2) >(b-a)+ 22 516
[(b-2)(2-a)] (b—a)
= AB>4.
b-2=2-a
Diu “=" xéy ra <= 64 @{a:Z—\/E
au =" Xayra 2
b-a) = _
vay AB,,, =4.
a) Sai: Tap xac dinh ciaham s61a D=R.
b) Bung: Bang bién thién cua ham sé 1a
1 - 2 + o

f(z) - -

fx) \_ \

¢) Sai: Giao diém cua dd thi ham sé vai truc tung 13 hai diém phan biét.
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<.

d) Sai: Goi A va B 14 hai diém thudc hai nhanh khéc nhau ciia do thi ham sé y = LZ Khi d6 do
X_

dai doan AB ngan nhat bang 16.
x> —2x +2024

Caus:  Chohamss ¥=———— c6dothi (C).

a) (C) co dudng tiém can dang 1a x =1.
b) (C) c6 duong tiém can xién 1a y = x+1.

c) (C) c6 2 truc ddi xtng.

Trén (C) co ding 4 diém c6 toa do nguyén.

d)
Loi giai
‘ a) Dung ‘ b) Sai ‘ ¢) Ping ‘ d) Pung
2 f—
_X 2x+2024 w14 2023; D:R\{l}
x-1 x-1

a) (C) co dudng tiém can dung 1a x =1.
b) (C) c6 duong tiém can xién 1a y = x—1.

c) (C) c6 2 truc ddi xtng 1a 2 dudng phan gidc cia cac goc tao bai 2 dudng tiem can.

Xel Xel ) .
M ; C Z A A H <:> . J4 r A A 7 T A )
d) (X y)e( ) €0 toa do nguyén khi yeZ 2023:()(_1) 2023 ¢6 4 udc SO nén co6 4 diem

1-2x
X+1

Cau9:  Chohamss y= c6 ¢ thi (C).

a) Tiém can dung cua do thi ham sé 1a x =—1.
b) Tiém can ngang cia do thi ham s 1a y =1.
¢) Tam ddi xtng cua db thi ham sé 1a (-2;-1).

d) ¥M &(C) tich khoang cach tir M dén cac dudng tiém can ludn bing 3.

Loi giai
‘ a) Dung ‘ b) Sai ‘ c) Sai ’ d) Ping
_ 1-2x _ 3
X+1 X+1

Tiém can ding: Xx=-1.

Tiém can ngang: y=-2.

Tam ddi xang cia d6 thi ham sb (-1-2)
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3
M (X;¥,)e(C)=M (XO;—2+ X +lj

Khoang cach tir M dén tiém can dung: d, =[x, +1].

Khoang cach tir M dén tiém can ngang: d, =|y, + 2| = ‘—2+ +2

d.d, =3,
a) Tiém can dung cua do thi ham sé 1a x =—1.

b) Tiém can ngang cia do thi hams6 1a y =1.
¢) Tam ddi xtng cua db thi ham sé 1a (-2;-1).

d) ¥M &(C) tich khoang cach tir M dén cac dudng tiém can ludn bing 3.

Chohams§ y =ax’ +bx* +cx+d (a#0) c6 db thi nhu hinh bén,

.“

a) Ham s c6 hai diém cyc tri trai dau.
b) Tong gia tri cuc dai va gia tri cuc tiéu 1a s6 am.
) Phuong trinh y'=0 c6 ba nghiém phén biét.
d) Trong cac hé sé a,b,c,d €6 2 hé s duong.
Léi gii
| a) Sai | b) Piing | ¢) Ding | d) Piing

y=ax’ +bx’ +cx+d
y'=3ax’ +2bx+c

“Nhanh bén phai” hudng 1én = a >0

Do thi qua gbc toa dd x,=0=y,=d=0.

Goi X;; X, 1a hoanh d6 cac cuc tri
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X +Xx =ﬁ>0:>é<0:>b<0
3a a

c
xl.x2:—>O:c>0
3a

a) Ham s c6 hai diém cuc tri trai dau.
b) Tong gia tri cuc dai va gié tri cuc tiéu 1a sb am.
¢) Phuong trinh y'=0 c6 ba nghi¢m phan biét.

d) Trong cac hé s6 a,b,c,d €6 2 hé s6 duong.
bx—c

Cdull: Chod6thihamso Y= (a,b,c € R) cé d6 thi nhu hinh vé bén dudi.

Y

N a

a) Ham s& nghich bién trén tirng khodng xac dinh.
b) Giao diém vdi truc tung 13 diém co tung dd am.
c) Giao diém vdi truc hoanh I3 diém cé hoanh d6 am.

d) Trong cac s6 a,b,C c6 hai s am.

Loi giai

h) Piing b) Duing t) Piing | d) Sai
a) bung.
Ham s8 nghich bién trén tirng khoang xac dinh.
b) Pung.
Giao diém vdi tryuc tung |13 diém cé tung d6 am.
c) bung.
Giao diém véi truc hoanh 1a diém cé hoanh d6 am.
d) Sai.

Tiém can ding Xx=a>0.
Tiém canngang y=0b>0.

D6 thi ham s6 cat truc tung tai diém cé tung dd6 —<0=c<0 (via>0).
a

¢6 d6 thj nhu hinh v& sau:

. . ax+b
Caul2: Chohamso y=
cx+1
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i |

1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
------------------- e - ———————
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1

N D
Ménh dé Dung | Sai
a) Tam déi xang ciia dd thi c6 toa do 1a (2;1)
b) a-2b+c=-5.
c) Tiép tuyén cua do thi tai diém c6 hoanh d6 X=2 c6 phuong trinh 13
y=-3x+11.
d) Co dtng 4 diém M (m;n) véi m, neZ thuge do thi.
Loi giai
| aSai | b)Sai | c¢Ping | d)Dung

+ Tir do thi, ta co:

Tiém can dung: x=1

Tiém can ngang: y =2

= Tam déi xang cia do thi c6 toa do 1a (1;2)
= Cau a sali.

+ Tir d6 thi, ta co:

Tiém can dung: x=1:>—£:1<:>c:—1
c

Tiém can ngang: y =2 :>E:2<:>a:20
C

=a=-2

Diém A(0;-1) thudc db thi = -1=Db.

Do d6: a—2b+c=-1.

= CAau b sai.
. -2x-1
+V6i a=-2;b=-1c=-1suyra: Y=
—X+1
:y':_—3
(—x+1)2
2)=5
Ta co: x:2:>{yl( )
y'(2)=-3

Tiép tuyén cua d6 thi tai diém c6 hoanh d6 X =2 ¢ phuong trinh la
13 | Th.s Lé Viét (THPT Thang Long, Ha Noi) — Chuyén gia Chién lwoc Gido duc va Sy nghiép



ety

+_§,;Zl!l
ol Y . .
- u“-:.rc;] Trung tAm BDVH Unix Thing Long - Website: trungtamunix.edu.vn
[ s
Thay L& Viét toan Thang Long “Khai Mé Tu duy — Kién Tao Van Ménh” (zal0):0835.221183

y=y'(2)(x-2)+y(2)

& y=-3x+11
= Cau ¢ dang.
) -2x-1
+Taco: Y=
—X+1
Vi M (m;n) thude d thi nén n:_zm_lcm:Z— 3
-m+1 -m+1
Do m, neZ nén (-m+1)eU(3) < -m+le{-3,-113}

o me{42,0,-2}
Suy ra: c6 dung 4 diém M (m;n) V6i m, neZ thudce do thi.
= Céu d dang.

_ X2 +3x+1

5d6 thi (C).
1 codoth;( )

Cau13: Chohamss y=f (X)

a) Tap xac dinh ctia ham sé f (X) la D= R\{—l} )
b) Ham s f (X) nghich bién trén timg khoang xac dinh cia né.
¢) Puong thang y = x+2 1a duong tiém cn xién cua (C)
d) Sé diém trén (C) c6 toa d nguyén 1a 3.
Loi giai
a) Duing.
Diéu kién: x+1#0< x=-1.
Vay tap xac dinh ctia ham s6 f (X) la D= R\{—l} .
b) Sai.

X +2x+2

( 1)2 >0,VxeD.
X+

Taco: f'(x)

Vay ham sb f (X) ludn dong bién trén timg khoang xac dinh ctia no.
¢) Pung.

x? +3x+1 1
=D T 42—

Ta co: f(x) 1 1

Va: lim [ f(x)—(x+2)]= lim B

X—>+00 x>t X 41
Suy ra: duong thing y = x+2 1a dudng tiém cén xién ciia (C) :

d) Sai.
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, X* +3x+1 1
Ta co: f( ) T z—m

Ta thiy: véi X €Z thi y e Z khi va chi khi 1 chia hét cho (x+1)

x+1=1 x=0=y=1(n)
= =N
x+1=-1 | x=-2=y=1(n)

Viy ¢6 2 diém trén (C) 6 toa do nguyén la (0;1) va (—2;1).

Anh B ché tao mdt bé& ca c6 dang khdi hinh hép chit nhat khéng ndp cé thé tich 0,096 m?, chidu cao h=0,6m
, chidu rong X, chiéu dai y, v&i x>0,y > 0. Anh B dung loai kinh d& lam cac mat bén c6 gid 70.000 déng/
m? va loai kinh d& lam mat day c6 gia 100.000 ddng/ m?. Moi chi phi khac xem nhu khéng déng ké. Khi d6

a) Ham s6 biéu thi y theo X 1a y = 0.16 16
X

b) Chi phi mua kinh dé 1am d4y bé 1a 11200 dong.

¢) Biéu thurc tinh chi phi lam cac mit xung quanh 13 C,, =84000. (X + %j
X

d) Chi phi lam bé ca thip nhat 1 100000 dong.

Loi giai
a) Duing.
2 41 £:ipa I8 o 0,16
Theé tich khoi hop hinh chir nhat: V = xyh =0,6xy =0,096 = y = ——
X
Vay y=220
X

b) Sai.
Dién tich day bé 1a S, = xy =0,16 m?.
Chi phi mua kinh dé lam day bé 1a C, =10000.S, =16000 dong

¢) Dung.

Di¢n tich cic mat xung quanh: S, =2(0,6x+0,6y)=1,2. (x + m)
X

Biéu thurc tinh chi phi 1am cac mat xung quanh 1a C,, =84000. (X + %j
X

d) Sai.

Chi phi lam bé c4: C(x)=C,, +C, =84000. (x+wj+16000, x>0
X

Chi phi lam bé cé thap nhat khi va chi khi (x + mj dat gia tri nho nhét
X
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0,16 x*+0,16
+ = X

Xéthamsé f(x)=x >0
X X
, x> —0,16
- f (X)IT

of'(x)=0:>x2—0,16=0:>x:§

« Bang bién thién:

5
x 0 :_ —o0
S(x) - 0 +
+x Fym
fl- x) \ i /
« Suyra: Min f (x) = f(gj:ﬂ
x&(0;+0) 5 5

Vay chi phi thap nhat dé 1am bé c4 la: C = 840004 16000 = 83200 dong.
2
Cau15: Chohamsé y= XHEXZ3 5 do thi (C).
X+2

a) Ham s6 ludn dong bién trén cac khoang (—o0;—2) va (—2;+o).
b) Do thi (C) cua ham s6 da cho c6 tiém can ding x=—2.
¢) Pd thi (C) ciia ham s6 da cho c6 tiém can xién y =x—3.

d) Goi S la tap hop tat ca céc diém c6 toa do nguyén thude dd thi (C). Khi d6, sé phan tircia S 1a
3.
Loi giai
a) Dung
TXD: D=R\{-2}.

2
Ta co: y'=LXJ;5>O,VXe D.

(x+2)
Vay ham s6 ludn ddng bién trén cac khoang (—o0;—2) va (—2;+).

b) bing

X“+Xx-3

L . X*+x-3 ) .
Tacé: lim y= lim ———=+c0; lim y= lim

x—(-2) x>(-2)  X+2 x—(-2)" x>(-2)"  X+2
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Cau 16:
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Viy x =—2 latiém can ding caa do thi ham sé.

c) Sai
2 _ 2 _ v
Taco: a= lim X;—nglvé b= Ilim X+—XB—X = lim X 3=—1.
X+ ¥ +2X X—>+00 X+2 X—>+00 X+2
Vay y=x-1 latiém can xién caa do thi ham so.
d) Sai
) X2+x-3 X +2x—(x+2)-1 1
Tace: y= X3 _ (x+2)-1_ , 1
X+2 X+2 X+ 2
, X+2=1 Xx=-1
bé xeZ va yeZ thisuyra €Z suyra = :
X+2 X+2=-1 X=-3

Vi Xx=-1=y=-3.
VoI X=-3=y=-3.

Vay ¢6 2 diém ¢ toa d6 nguyén thude dd thi (C), sé phantircia S 1a 2.
e x> +x-3
Chohams6 y=——.
x—1
a) Ham s6 c0 tap xac dinh D =(—o0;1) (L +0).
b) Ham s6 ddng bién trén khoang (0;2).

c) Ham sb dat gia tri 16n nhat trén [2;5] tai x=5.

d) B4 thi ham s6 co tam déi ximg 1a diém M (-1;-3).

Léi gidi
2
Tacé y:XJr—XS:x+2—L
x-1 x-1
Tap xac dinh: D =R\{1}
, 1
y'=1l+—>0,vxeD
(-1
Ta c6 bang bién thién:
X —00 1 +60
y' + +
+oa +00
Y e e
— 0 —
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Dua vao bang bién thién:
a) bung
b) Sai
¢) Diing vi trong [2;5] ham sé ddng bién nén ham s dat gia tri 16n nhét tai x=5.
d) Sai vi db thi ham sb ¢ tiém can dimg x =1, tiém can xién y = x+2 nén do thi c6 tam d6i xung la
diémM (1,3).
2
. C ax“+2x+c¢c | .. . L
Cau1l7: Chohamsb6 Yy =———— c6 do thi nhu hinh vé.
X+n

y A

b

Y

a) Do thi ham sb co dudng tiém can dimg va tiém can xién lan luot1a x=1 va y = X+3.
b) B4 thi ham sb c¢6 tam ddi xing co toa do 1a (1; 3) )
¢)a>0,c<0,n>0.
d) Biéu thic P=a+b+c c6 giatrila 2.
Loi gii
Dua vao db thi ta c6
a) DO thi ham s ¢6 duong tiém cén dung 13 x =1 va duong tiém cén xiénla y = X+3.
b) Do thi ham sb nhan giao diém cua tiém cén dirng va tiém can xién lam tam ddi xung nén co toa do
1a (1;4).
¢) Tir d thi ham s6, ta c6 dudng tiém can dimg 1a x =1, duong tiém can xién 1a y = X+3 va ct truc
tung tai diém c6 toa do 1a (0;2).

X2+ 2X +
u:ax+b+i(b,d eR) c6 dudng tiém can dung la
X+N X+N

Ma d6 thi ham s6 da cho y =
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X =—n, duong tiém can xién la y=ax+b va cit truc tung tai diém c6 toa d0 1a (O X Ej .
n
) c
Dodé —n=1, a=1, H=2. Suyra n=-1, a=1, c=-2.
Vay a>0, c<0, n<0.
d)Vin=-1,a=1,c=-2nén P=a+b+c=-2.
. . aX’+bx+c ., . . e
Cau18: Chohams6 Yy =———— c6 do thi nhu hinh vé bén dudi.
mx+n

LY

By

@)

a) Ham sé da cho nghich bién trén khoang (-2;0).

b) D6 thi ciia ham sb da cho c6 tiém céan dung x =—1.

¢) o thi caa ham s6 da cho c6 tiém can xién y = x+1.

d) Goi A, B 1a 2 diém cuc tri ciia ham sé da cho, dién tich tam giac OAB bing /5 .
Loi giai

a) Sai

TXD: D=R\{-1}.

Dua vao d6 thi, ta thiy ham sé nghich bién trén cac khoang (-2;-1) va (-1,0).

b) Dlng

Duya vao db thi, ta thiy duong tiém can dung cua dd thi ham sé x=—1.

c) bing

Dua vao dd thi, ta thiy dudng tiém can xién cia d6 thi ham sé di qua 2 diém 1a (-1;0) va (0;1) nén

c6 phuong trinh 1a 11+%:13 y=x+1.

d) Sai
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Gia sir A(-2;-2) 1a diém cyc dai, B (0;2) 1a diém cyc tiéu cua db thi ham sé da cho, ta co:
OA=(-2) +(-2)" =242, OB=2, AB=+/22+42 =25

p:OA+OB+AB _ 2J§+2+2\/§=1+ﬁ+£

2 2
SAOAB:\/p(p_zﬁ)(p_z)(p_zﬁ)zz'
Cau19: Chohamsé f(X):X;Z.
X+1
a) Dao ham ctia ham s da cho 1a ham s6 f'(x) = 3 =
(x+1)

b) f(0)=2, f(-2)=0.
c) Gid tri I6n nhat cua ham s6 trén nira khoang (—1;3] bang 1.

d) Ham sé co d6 thi 1a dudng cong trong hinh bén duéi

YA

1 1 el Y
i —5—1“/2' X

Loi giai
X—2 3

a)bungvi f(X)=——= f'(X)= :
YBingvi (=352 100=
b) Saivi f(0)=-2,f(-2)=4.
c) Sai vi
TXD: D=R\{-1}

X—2 3
f(x)=——= f'(x)= 0 vxeD.
(x) 1 (x) (x+1)2> Xe

Ham s6 dong bién trén (—1;3] nén gia tri Ion nhét cua ham sé trén nira khoang (-13] bang f (3)=

NP

d) buang vi
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TXD: D=R\{-1}

3
(x) x+1: (x) (x+1)2 >0 Vxe

Tiém can dimng x=-1, tiém can ngang y =1

Do thi

A o X2 -2x+4 .
Cau 20: Choham s6 y=—2 co d6 thi (C)
X_

a) Ham s6 dong bién trén khoang (1;2).
b) Khoang céch giira hai diém cuc tri ciia d6 thi ham s6 (C) bfmg 4«/§ .
¢) Hai duong tiém can ctia d6 thi ham s6 (C) c6 phuong trinh X=2, y=X.

d) Dudng thing y =2x—2 cit (C) tai hai diém A, B va trung diém cta AB 1a tim doi x(mg cta do

thi (C).
Loi giai

Tap xac dinh DzR\{Z}.
Taco y=X2_2X+4=x+ 4 =y =1- 4 =

X—2 X—2 (x—2)
y=0e1-—2 2:0:»(x—2)2=4@{xzo.

X—2) x=4
Béng bién thién
X |- 0 2 4 +o0.
Y + 0 — — 0 +

2 o o0
Y Y 6

a) Sai.
Do ham sb nghich bién trén khoang (1; 2).
b) bung.
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D6 thi ham s6 (C) c6 diém cyc ticu A(0;-2), diém cyc dai B(4;6).

Vay khoang céch giita hai diém cuc trj ciia d6 thi ham s6 (C) bang AB = \/(4—0)2 +(6+ 2)2 =4.5.
c) bing.
+ lim (y—x)=0; lim (y—x)=0 nén dd thj (C) c6 tiém can xién y =X

X—>+00

+ lim y =+o0; lim y =—o0 nén dd thi (C) ¢4 tiém can dimg: x=2.
X—2"

x—2*
d) bung.
Phuong trinh hoanh d¢ giao diém ciia (C) va d I&:
x> —2X+4 x=0
X 2 X—4x=0
X—2 X=4

Vay A(0;-2), B(4:6).
Khi d6 trung diém cua AB 1a 1(2;2).
Mit khac db thi c6 hai duong tiém can c¢6 phuong trinh X =2, y =2 suy ra tim ddi xtng cta do thi 1a
1(2;2).
Vay trung diém cua AB la tm di xtmg ctia d6 thi (C).
B ax’ +x+b

Cho ham s8 f(x)=———— (a>0), c6 db thi (C) nhu hinh v& bén dudi. Biét duong tiém can xién cla
X+c

do thi (C) tao vdi hai truc toa d6 mét tam giac can.

a) Tap xac dinh cua ham s6 AR\ {-2}.
b) a=1.
¢) b6 thi (C ) ¢6 2 diém cuc tri nam vé hai phia di véi truc Ox.
d) 24a+4b+1000c > 2025.
Loi giai
a) Dung.
b) Ding.
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Cau 22:
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2 b—cl(l—ac
Tacd f(x)zwz ax+(l—ac)+¥.
X+c X+cC

Suy ra dwong tiém can xién cia do thi ham s6 lay = ax +(1-ac).

Dua vao tinh chét duong tiém can xién tao vai 2 truc toa do maot tam giac can va hinh dang dd thi ta
c6 tiém can xién sé& song song duong thang y=x=a=1.

¢) Pung.

d) Dung.

Do x =-2 la duong tiém can ding nén ta suy ra dugc c=2.

Khi d6 dudng tiém can xién caa d6 thi ham sé 1a duong thang y = x—1. Tir d6 suy ra giao diém cua

duong tiém can xién vai truc tung 1a M(O;—l).

A . \ A b . « R o A .
Thay x =0 vao phuong trinh ctia d6 thi ham s6 y = f (x) duoc y =— suy ra giao diém cua do thi
c

ham sb va truc tung 1a N[O;éj.
C

: N A s a X , b b
T tung d6 cua hai diém M, N va dua vao do thi ham so ta co —>O,5<:>5>0,5<:>b>1<:>4b>4.
c

24a+4b+1000c >24.1+4+1000.2 < 24a+4b+1000c > 2028 >2025.

Cho ham s6 bac ba y = f (X) c6 d6 thi nhu hinh vé:
y
3

a) Ham s& f (X) nghich bién trén khoang (—1;1) .

Caul:  b)Hamsé f(x) c6 hai diém cuyc tri.

c) Trén doan [—2;2], ham s6 f (X) dat gia tri I6n nhat bang 2
d) f(x)=x>-3x+1.

Léi giai
a) Dung.
Trong khoang (—=1;1) ham sé f(x) nghich bién.
b) Pung.
Ham s6 f(x) co hai diém cuctri 1a x=-1va x=1.

C) Sai.
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Trén doan [—2;2], ham s f(x) c6 gié tri 16n nhat bang 3.

d) bung.

Hams8 y = f(X) 1ahamsé bacba = y =ax’ +bx* +cx+d (a=0)
D6 thj ham sé di qua 4 diém (—2;—1); (—ZL' 3); (0;1) va (1; —1)

(-2)%a+(-2)°b+(-2)c+d=-1 [(-8a+4b-2c+d=-1 a=1

o . (-1)*a+(-1)°b+(-1)c+d =3 —a+b-c+d=3 b=0

Ta cé hé phuong trinh: 3 5 & <
0°a+0°b+0c+d =1 d=1 c=-3
Pa+1’b+1c+d =-1 a+b+c+d=-1 d=1

Cau 23:

= y=f(x)=x>-3x+1.

Céch khac:

d) Ham s6 c6 hai diém cuc tri —1,1 nén f'(x)=3a(x+1)(x-1)=a(3x* -3)
= f(x):a(x3—3x)+d

Do d6 thi ham s6 y = f (x) qua (0;1),(L—1) nénco f(x)=x*—3x+1.

Cho hams§ f (x)=ax’+bx*+cx+d c6 db thi nhu hinh sau day.

Y13

)
a) Gia trj cyc tieu cia ham sé y = f (x) bang —1.
b) Phuong trinh log, [ f (x)+6]=2 c6 hai nghi¢m.
c) Ham s6 y = f (x) dong bién trén khoang (-1;3).
d) Téng 2025a+b+c+d =—-2023.

Loi giai
’ a) Pung ‘ b) Ping ‘ c) Sai ’ d) bing ‘

a) Dling vi ham s6 dat cyc tiéu tai x=0 va gia tri cyc tiéu bang f (0)=-1.
b) Ping vi log,| f (x)+6|=2< f(x)+6=9< f(x)=3.

3

Dua vao db thi, duong thang y =3 cdt dd thi ham sé y = f () tai hai diém nén phuong trinh f ()
¢6 hai nghiém.

c) Sai vi trén khoang (2;3) ham s y = f (x) nghich bién.

d) Pung vi f'(x)=3ax’+2bx+c.
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3,

<.

f(O):O c=0 a=-1

. |f(2)=0  |12a+4b+c=0 b=3
Theo gia thiét o - .
f(0)=-1 |d=-1 c=0

f(2)=3 8a+4b+2c+d=3 |d=-1

Vay 2025a+b+c+d =-2023.
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