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Dang 4: Ap dung tinh chit ciia cac gia tri hrong gidc

Phwong phap: Str dung nhom cong thirc lién hé giira cac gia tri lugng giac dé tinh toan

BAI TAP TU’ LUAN

Bai tap 1: Thyc hién cac yéu cau trong cac trudng hop sau:
a) Tinh gia tri lugng giac con lai cua goc o bict sina = 3 va tana +cota <0
. | - :
b) Cho 3sin* o —cos* o = S Tinh 4=2sin* @ —cos* .
Loi giai

1 1
a)Taco cot’ a+1= = =25=> cot’ @ = 24 hay cota = +2/6

sin a (1)2 B
5

Vi tanea , cotar cung ddu va tana +cote <0 nén tana < 0,cota <0

Do d6 cota:—2\/g.Talai co tana = ! :—L.

cota 2\/3

cotazc_osa:cosa=cotasina=—2\/g.l=ﬁ
sinx 5 5

b) Ta ¢6 3sin* a—cos* a :%<:>3sin405—(1—sin2 a)2 :%

= 6sin405—2(1—2sin2 a +sin* a):1<:>4sin4a+4sin2a—320

<:>(25in2a—1)(25in205+3)=0<:>ZSinza—l=0(D0 2sin’ @ +3>0)suyra sin2a=%.

2 2
Ta lai c6 cos’ @ =1-sinq=1-+=1 suyra A=2 LR
2 2 2 2

Bai tap 2: Chimg minh cac dang thirc lugng gidc sau:

sin® a +cos’ « . l+tane l+cota
a) ——————— =1-sinacosa b + =
sin o + cos & l-tana 1-cota

Loi giai

0

sinfa +cos’a  (sina+ cosoz)(sin2 a —sinacosa + cos’ a)

sina +cosa sina +cosa
=sin’ @ —sin @ cosa +¢cos” @ =1—sin a cos .

l+tana 1+cota tanacota+tana 1+cota
b) + = +

1-tano l—cota_tanacota—tana l-cota

_tana(cota+1) l+cota cotar+1 1+c0ta_0

_tana(cota—l) l—cota cota—1 cota—1
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Bai tip 3: Rut gon cac biéu thirc sau:

a) sin’ (37 — ) +sin’ (a + 57”) b) [1 +tan® (—a +1 17r)].sin2 (a el

;)

Loi giai

a) Ta co: sin(372'—a)=sin(7r—a+27z)=sin(7z—a)=sina';
. S . /4 . T
s1n(a+—j=sm(a+—+27zj=s1n(a+—]=cos(—a)=cosa.
2 2 2
.2 .0 Sr .2 2
Suy ra sin* (37 — &) +sin (a+7j=sm a+cos’a=1.
b) Ta ¢6: tan(-a +117)=tan(-a)=—tana;

) RY/4 . T ) T
sm(a _Tj = sm[a +5—272'j = sm(a +5) = cos(—a) =cosa.

Suy ra [1 +tan’ (—a +1 17t)].sin2 (a —%j = (1 +tan’ a).0052 a= cos’a=1.

cos’a

Bai tap 4: Tinh gia tri ciia cac biéu thiic sau day:
a) A=sin’5°+sin’10°+sin’15° +...+sin’85° (17 s6 hang).
b) B =c0s5°+c0s10°+ cos15°+...+cos175° (35 sb hang).
Loi giai
a) Van dung: sin(90°—a) = cosa , ta co: sin85° = cos5°,5in80° = cos10°
sin75° = cos15°,...,sin 50° = cos 40° .

Vay A= (sin2 5° + cos’ 5°) + (sin2 10° + cos” 10°) S (sin2 40° + cos’ 400) +sin”45°

. (@T:n

8so01 \2 2’

b) Van dung: cos(180° - a) =—cosa ta co: cosl75°=—-co0s5°cos170°=—-cos10°
c0s165°=—cosl5,...,c0895 =—cos85
Vay B =(c0s5°+c0s8175°)+(cos10° + cos170°) +...+ (cos85°+ c0s95°) + cos 90°

="""" " 890°=0.
[N

17 s0 1
Bai tip 5: Ching minh cac dang thirc sau(gia sir cac biéu thirc sau déu c6 nghia)

sin x + cosx

a) cos'x+2sin’ x=1+sin" x b) ————— =cot’ x +cot’ x +cotx +1

sin” x

2 | Ths. Lé Viét — THPT Thang Long, Ha N6i — Phone (zalo): 0835.221183 - On thi cam két diém sé



E; Trung tam BDVH Unix Thiang Long — Website: onthivip.com — CSKH (phone - zalo):08.1234.2211
Tuw vin huéng nghiép cho hoc sinh bing phén tich nhin twéng hoc — xem chi tay — tir vi

cot’x—cot’y cos’ x—cos’ y

cot’x.cot’y  cos’ x.cos’ y

d) \/sin4x+4coszx+\/cos4x+4sin2x =3tan(x+§}tan(%—xj
Loi giai
2 , I 4 ) 2 )2 4 2 )
a) Bang thirc twrong duong voi cos” x =1—2sin x+(sm x) < cos x=(1—s1n x) (*)
N 2 2 .2 . 4 2 N 4
Ma sin“ x+cos"x=1=cos"x=1—-sin" x. Do d6 (*) < cos x=(cos x) (dung).

sinx + cosx 1 cosx . ) .
— =— —— ma cot" x+1=——— va tanx =
sin” x sin“x sin’x sin” x coSX

sinx

nen

b) Taco VT =
VT:cot2x+1+cotx(cot2x+l) =cot’ x+cot’x+cotx+1=VP.

t* x —cot’ 1 1
c) Tacod yr=SC X7 Y

= - =tan’ y —tan’ x
cot” x.cot” y cot” y cot” x

1 1 1 1 2 x —cos’
=( : _lj_[ : _ljz L _ cos 2x coi Y _vp.
cos’ y cos’ x cos’y cos’x  cos’x.cos’y

d) VT = \/sin4 X+ 4(1 —sin’ x) + \/cos4 X+ 4(1 —cos’ x)

= \/(sinZ x)2 —4sin’x +4 + \/(coszx)z —4cos’x+4 = \/(sinzx—Z)z +\/(coszx—2)2

=(2—sin2x)+(2—coszx)=4—(sin2x+cos2x):3

Mat khac vi x+Z + Z—x =£:>tan z—x =cot x+£ nén
3 6 2 6 3
VP:3tan[x+%]cot(x+§j:3:>VT:VP.

Bai tap 6: Ching minh biéu thirc sau khong phy thude vao x.

in® *x+2 1+ cot 2+ 2cot’
a)A:sm x+cos’x+ b) B= +cotx +2co 2x
1—cotx (tanx—l)(tan x+1)

sin* x +cos*x+1

¢) C =+/sin* x + 6c0s? x + 3cos* x + v/cos* x + 6sin® x + 3sin® x
Loi giai
. L 4 4 . 2 2 _\? ) 2 - 2 2
a) Ta c6 Ta c6 sin” a + cos a:(sm a +cos a) —2sin“acos" a =1-2sin" xcos” a
. 6 6 .2 )3 2 .\ . 2 2 .4 4 .2 2
sin® o + cos az(sm a) +(cos a) :(sm a +cos a)(sm a +cos* a —sin’ acos a)
=sin* a +cos* a —sin’ @ cos’ @ =1—2sin’* @ cos’ a —sin’ @ cos’ & =1 —3sin’ @ cos’ &

DodéA_1—3sin2acosza+2_3(1—Sir120500820£)_E
1-2sin’acos’a+1  2(l1-sin*acos’a) 2
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PHAN 1.

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

4 | Ths.

Vay A khong phu thudc vao x.

2
1 2+2<:os X

— s a2 2
1+tanx sin? x _tanx+1 2(5111 X +Cos x)_tanx+1—2_

b) Taco B= 1

1— tanx —1 tanx —1 tanx —1

t -1)——
tan x (anx )sinzx

Vay B khong phu thudc vao x.

c) C= \/(1 —cos’ x)2 +6c0s” x +3cos’ x + \/(l—sinz x)2 +6sin” x + 3sin® x

= \/4cos4x+40052x+1 +\/4sin4x+4sin2x+1 = \/(2coszx+l)2 +\/(ZSin2x+ 1)2

=2cos’x+1+2sinx+1=3

Vay C khong phu thudc vao x.

BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau trac nghiém nhiéu phwong an lwa chon. Méi cau haéi thi sinh chi chon mét phwong

Pon gian biéu thitc 4 = cos(a - %) , ta dugc:

A. cosc. B. sincx. C. —coscx. D. —sine.
Loi giai

Taco: A= cos[a —%) = cos(%—aj =sihc .

Gi4 tri ctia biéu thirc S = 3 —sin”90° +2cos” 60° —3tan’ 45° bang
Al B. L. C. 1. D. 3
2 )
Loi giai

N

Taco S=3-sin*90°+2cos*60°—3tan*45° =3 —1° +2.(%) 3.1 =—.

DN | —

Céc dang thirc nao sau day dong thoi xay ra?

. 2 J5 A2 J5
A. sina =—;cosa=—. B. sinag =—;cosa=—.
3 3 5 5
C. sinaz—;cosaz_—3. D. sina zﬁ;cosazl.
4 4
Loi giai

Ap dung cong thuc sin’ o +cos’a =1.

| S sina .
Cho tana = —. Gia tri ctia bi€u thirc P=—— — la
2 2sin” o +3cos” o
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A B. L. c. -2 D. -1,
26 3 26 3
Loi giai:
sina sinoz(sin2 a+ cosza) tan’ o +tana S
S 2sina+3cos’a 2sinfa+3cos’a 2tan’a+8 26

Cau 5: Rut gon biéu thirc M =sin® x + cos® x.

A. M =1+3sin” xcos” x. B. M =1-3sin’x.
C. M:I—ésinz 2x. D. le—zsinz 2x.
2 4
Loi giai

. . 3 3
Taco M :sm6x+cos(’x:(s1n2x) +(cos2 x)

) 3 . ) . 3.
= (sm2 X + cos’ x) —3sin* xcos? x(sm2 X+ cos’ x) =1-3sin’xcos’x=1— Zsm2 2x.

Ciu 6: Rut gon biéu thirc M = tan’ x —sin’ x.

A. M =tan’x. B. M =sin’ x. C. M =tan’x.sin’x. D. M =1.
Loi gidi
sin’ x
Taco M =tan’ x—sin’ x = —5——sin’ x =sin’x ——1|=sin’x.tan’ x.
cos’ x cos’ x

Cau 7: Rt gon biéu thirc M = cot® x — cos” x.

A. M =cot’ x. B. M =cos’ x. C. M=1. D. M =cot’ x.cos” x.
Loi giai
2
. cos’ x
Taco M =cot’x—cos’ x =————cos’ x = cos’ x| ———1 | = cos” x.cot’ x.
sin” x sin” x
Cau 8: Rut gon biéu thiuc M = (lsin2 x)cot2 X+ (lcot2 x).
A. M =sin’ x. B. M =cos” x. C. M =sin’ x. D. M =cos’ x.

Loi gidi
Ta bién dbi: M = (cot2 X —cos’ x) + (l —cot? x) =1-cos® x =sin’ x.

Cau9: Rut gon biéu thire M =sin’ atan’ o + 4sin” @ — tan’ & + 3cos” .
A. M =1+sin’a. B. M =sina. C. M =2sinac. D. M =3.
Loi giai
Tacé M =tan’ a(sin2 a-— 1) +4sin’ a +3cos’ a
= tan’ a(—0052 a) +4sin’ o +3cos’ a

=—sin’a +4sin’ @ + 3cos’ a = 3(sin2 o+ cosza) =3.

Céu 10: Rut gon biéu thirc M = (sin4 x+cos’ x— 1)(tan2 x+cot’ x + 2).
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A. M=-4. B. M =-2. C. M=2. D. M =4.
Loi giai

= 2 2

\ . sinx  cos’x

Taco M :(1—2s1n2x.coszx—1) — +— +2
cos’x sin’x

. 2 2 sin® x + cos* x + 2sin” x.cos’ x . 2 ) \2
:(—2s1n X.COS x) — . :(—2).(sm X +cos x) =-2.
sin® xcos” x

)
Céu 11: Pon gidn biéu thie P =1 &
l-sin“«
A. P=1+2tan’a. B. P=1-2tan°’a. C. P=—-1+2tan’a. D. P=-1-2tan’a.

Loi giai

l1+sin’a _1+sin2a B

Taco P= +tan’a =1+2tan’ a.

l-sin‘« cos’a cos’a

: - 1
Cau 12: Pon gian biéu thic P=-——2%

sina 1+cosa

2cosa 2 2
A P=——-—. B. P=——. C.P=———. D. P=0
sin” a sin” o I+ cosa
Loi giai
, l1-cosa 1 1-cosa 1
Taco P=——F—-— = — = .
sin“ l+cosa l—-cos"a l+cosa
_ I-cosa 1 B 1 1 _0
(1-cosa)(l+cosa) l+cosa l+cosa l+cosa
A r 1R , 1-sin*acos’ a
Cau 13: Don gian bicu thuec P = > —cos’ a.
cos &
A. P=tan’a. B. P=1. C. P=—cos’a. D. P=cot’q.
Loi giai
. 2 : 2 2 .
1-sin’ @cos’ & —cos*aw  1—cos a(sm a +cos 05) l1-cos’a sin’a >
P= 5 = > = > = — =tan" a.
cos” cos” cos” a cos” &
A e 1e2 , 2cos’x—1
Cau 14: Don gidn biéu thic P = ————.
sin x + cos x
A. P=cosx+sinx. B. P=cosx—sinx. C. P=cos2x—sin2x. D. P=cos2x+sin2x.
Loi giai
) 2c0s” x — (sin2 X+ cos’ x) cos® x —sin’ x .
Tacod P= - =— = COSX —Ssinx.
sin x + cos x sin x + cos x
. 2
R T (sma+cosa) -1
Cau 15: Don gian bicu thic P = . .
cota —sinacosa
sin 2
A. P=2tan’a. B. P=——. C. P=2cot’a. D. P=——.
cos’ cos” a
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Loi giai
. 2_1 ) . P
, (s1na+cosa) sin“ o + 2sina.cosa +cos” a — 1
Tacd P= - =
cota —sinacosa 1 :
cosq.| —— —sina
sina
1+2sina.cosa—1 2sina.cosa 2sin’a )
= — = 3 = — =2tan” a.
l-sin"« cos” a cos” a
cosq.———— -
sina sina
sine + tana \’
Cau 16: Don gian biéu thuc P=| — | +1.
cosa +1
1 1
A. P=2. B. P=1+tanc. C. P=—7p—. D. P=——.
cos” o sin”
Loi gidi
. 1 . cosa +1
) sina| 1+ sma| ——— )
, SiIna +tana cosa coso Sma
Ta cod = = = =tana..
cosa +1 cosa +1 cosa +1 cosa
) 1
Suyra P=tan" o +1=—-7—.
cos” a
. e 1.2 18 l+cos’a .
Cau 17: Don gidn biéu thuc P =tanag| ———— —sina |.
sina
A. P=2. B. P=2cosc. C. P=2tanc. D. P=2sinc.

Loi giai

, l+cos’a . sina 1 cosa .
Taco P=tana| ———— —sina |= — —sing |.
sin cosa | sina sina

. . = 2 2
1 sinfa  1+cos’a —sin’a (I—Sm 05)+COS a 2cos’a
= +cosa — = = = =2cosq.
cosa cosa cosa cosa cosa
; cot’ x —cos’x  sinxcosx
Cau 18: Don gian biéu thuc P = 5 + .
cot™ x cotx
1 1
A. P=1. B. P=-1. C. P=—. D. P=—.
2 2
Loi gidi
, cot’ x —cos’x cos’ x , sin’x . 2
Ta co —2=1— > =1-cos x. > =1-sin” x.
cot” x cot” x Cos” x

. sinx.cosx
Va —

. sinx . : :
= Sin x.Cos x. =sin’ x. Suy ra. P=1—-sin’ x +sin’ x = 1.

cotx cosx
Cau 19: Tinh S =sin’5" +sin’10° +sin*15° +...sin* 8" + sin” 85"
1 1
A. —9 B. 8. C. —7
2 2
Loi gidi
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S =sin®5° +sin’10° +sin?15° +...sin* 80" + sin* 85°

) ) . . . ) ) 1 1
= (sm2 5% +sin? 850) + (sm2 10° + sin? 80°)+ ...(sm2 15° + sin? 75°)+ sin?45° =8 + 3= ?7

, 2
Cau 20: V61 moi goc «, bi€u thic cosa + cos(a + %) + cos(a + ?ﬁj +..+ cos(a + 9?”) nhan gia tri
bang
A. 10 B. —-10 C. 1 D. 0
Loi gidi
C6 10 sb hang, chia thanh 5 cip.

, o 4 or 47
Coa+—=mw+|a+— |=cos|a+— |=—cos| a +—
5 5 5 5
87 RY/4 T 27
Tuong tu cos a+? =—CoS a+? ; COS a+? =—CoS a+? ;

6 5
cos(a +?7ZJ = —cos(a +%j; cos(a +?7[) =—cosa.Doddé P=0

3sinx—2cosx

Ciu 21: Biét tanx =2, gia trj ctia biéu thitc M = ——— """ bang
5cosx+ 7sinx

4 4 4 4
A, —. B. —. C. —. D. ——.

9 9 19 19

Loi gidi
. 5 3572 355 g
Ciach 1: Chia ca tir va mau cia M cho cosx ta co: M = —S0SX = =—.
5+7SIHX 5+72 19
COSX

sin x

Cach 2: Tacéd: tanx =2 < =2 < sinx=2cosx thay sinx=2cosx vao M :

COS X

_32cosx—2cosx 4cosx 4

© 5cosx+7.2cosx 19cosx 19

Cau 22: Cho O<a<§.Tinh \/”Sln“ +\/1—Sma

l1-sina 1+sina
A. — 2 ) B. 2 . C. .2 ) D.—_2 .
cosa cosa sina sina
Loi gidi

DEi‘[A=\/l+smat+\/1—sm0¢

1-sinx l+sina
1+ si I_sing | l+sing 1-si 4 4
., +sin¢a —singa +singa —sinax
Khi d6 4* = \/ - +\/ 3 = ] + ; +2= -2 2
1-sinea l+sina l-sina 1+sino l-sin"a cos"«a
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\ VAN ,
ViO<a<—nén cosa>0dodd 4=
2 cosa |

. 1 2 )
Cau 23: Cho cac géc a, B thoamin %<a, p<r, sina =, cosﬁz—E.Tinh sin(a + ).

A. sin(a+ﬁ):—%. B. sin(a+ﬂ):2\/z#.
C. sin(a+ﬂ)=@. D. sin(a+ﬂ)=w.
Loi gidi

cosa <0

Do£<a,ﬁ<7z:> ] .
2 sinf3>0

Taco cosa =—+/1-sin*a =— /l—é:—¥. sin B =4/1—cos’ B = l—izﬁ.

9 3

) ) ) 1 2 22 5 2+ 2410
Suy ra sin(a + f8) =sina.cos f+cosa.sinf == —= |+ —i £ = +—\/—
30 3 3 3 9
. 2+ 24/1
Vay sin(a + ) =- +T\/T)
Cau24: Véimoi e el thi tan(20177 +«) bang
A. —tana. B. cota. C. tana. D. —cotc.
Loi gidi
Ta co tan(20177z + a) =tana.
, o . (5cosa+12sina=0 [P TT 3
Scosa +12sina =0, ta c6 hé phuong trinh .
3cosa +2sina =2 12
cosq =—
13
Cau 25: Rt gon biéu thire M = (sinx + cosx)2 +(sinx — cosx)z.
A. M =1. B. M =2. C. M =4. D. M =4sinx.cosx.

Loi gidi
. 2 ) 2 . .
| (sinx +cosx)” =sin’ x + cos” x + 2sin x.cos x = 1 + 2sin x.cos x
Ta co
. 2 ) 2 . .
(smx—cosx) =sin“x+cos x—2sinx.cosx =1—2sinx.cosx

Suyra M =2.

Cau 26: Don gian biéu thuc 4 = cos(a - %) +sin(a — 1), ta dugc

A. A=cosa+sina. B. A=2sinc. C. A=sinacosa. D. A=0.

Loi giai
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Cau 27:

Cau 28:

Cau 29:

PHAN II.
sai.

Cau 1:

Taco 4= cos(a —%J + sin(a —72') = cos(%—aj —sin(ﬂ—a) =sina —sina = 0.

Rt gon biéu thuc S = cos(% - xjsin(ﬁ -x)- sin(% - x]cos(;z —x) ta duoc

.S=0. B. S=sin’x—cos’x. C.S=2sinxcosx. S=1.

Loi gidi
Taco S = cos(% - xj.sin(ﬁ - x)— sin(% —xj.cos(ﬁ - Xx)

. . .2 2
=SlIlX.Sll’1x—COSX.(—COS.X')=Sll’l x+cos x=1.

Cho P=sin(z+a).cos(z—a) va Q:sin(g—a}cos(§+a]. Ménh dé nao dudi day la

diang?

A. P+0=0. B. P+Q=-1. C.P+0=1. D. P+0=2.
Loi giai

Taco P=sin(z+a).cos(7 —a)=—sina.(—cosa) =sina.cosa.
Va Q:sm[g—a}cos(5+aj =cosa.(-sina)=—sina.cosa.

Khi d6 P+ Q =sina.cosa —sina.cosa = 0.

2 2
Gi4 tri biéu thirc P = {tan”Tﬂ + tan(7—” = xﬂ + [cotBTﬂ + cot(77r — x)} bang
1 1 2 2
A ——. B. ——. C. ——. D. ——.
sin” x cos” x sin” x cos” x
Loi giai

i 177 T T . T
Taco tan——=tan| —+4x |=tan—=1 va tan| — — x | = cot x.
4 4 4 2
. 137 T T
Va cothcot Z+37z =cotz=l;cot(77r—x)=—c0tx.

Suyra P= (1+cotx)2 —i—(l—cotx)2 =2+2cot’x =

sin’ x

Cau trac nghiém ding sai. Trong méi y a), b), c), d) & méi cau, thi sinh chon ding hoic

2sinx +cosx

Scotx+4tanx
A

Cho tanx =—2. Tinh dugc céc biéu thirc 4, = A, = —, khi do:
Scotx —4tanx cosx —3sinx
21 3
1 B B | = 4, ==
a) cotx == b) Vi tanx =-2 pngp cosx =0 c) 11 d)

Loi giai
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Cau 2:

1
a) bung: Ta c6: tanx =-2 = cotx = -3

b) Sai: Tacd tanx =-2 nén cosx #0

5
-~ +4.(-2) 1
c) bing: 4 zg—:—ﬁ
- (-2)

d) Sai: Chia tir va mau ctia biéu thirc 4, cho cosx, ta dugc:

2sinx+ COSX
A, = COSX__cOSX _ 2tanx+1 _ 2.(-2)+1 __3
cosx 3sinx 1-3tanx 1-3.(-2) 7
COSX  COSX

2sinx +3cosx 2

Cho cotx =2. Tinh duoc cac biéu thac B, = —————~ B, = 5 ‘ , khi do:
3sinx—2cosx COS” X —SINXCOSX
a) Vi cotx=2 nén sinx#0. b) B =-8
C)Bz=—5 d) B +B,=-13
Loi giai

a) Bung: Vi cotx =2 nén sinx#0
b) Pung: Chia c4 tir va mau cta biéu thirc B, cho sinx, ta duoc:

2sinx_’_3cosx

B — _sinx sinx:2+300tx:2+3'2:_8

| gsinx _,cosx 3-2cotx 3-2-2
sin x sin x

¢) Sai: Chia ca tir va miu cua biéu thitc B, cho sin’x, ta dugc:

2
=2
B = sin” x _
2= 2 . - 2 - 2
COS” X SInxcosx cot x—cotx 2°-2

2(1+cot2 x) 2(1 +22)

sin*x  sin’x
d) Sai: B+ B, =—8+5=-3
, ., Y - 3 V4 Ly , o , r, 1 s A
Cho géc lugng gidc o théa man cosa = E’O <a< 7 Xét tinh ding sai cua cac phat bicu sau:

a) Gia tri sin cua goc lugng giac o am.

b) Gia tri tan cua goc lugng gidc o duong.

e 12 , . 2
¢) Gia tri ctia biéu thirc P:smza—Zcosza:g.
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Cau 4:

d) Gié tri ctia biéu thic O = tana +cota > 2.
Loi giai

o T ..
a) Sai: Vi 0<a<5 nén sina >0

/4 .
b) bung: Vi O<0¢<E nén sina >0,cosa >0 = tana >0

) 4 . 16 1 2
¢) Vi cosa=§,O<a<£:>s1na=\/1—cosza=—:>P=sm2a—2cos2a=—6——8:——.
5 2 5 25 25 25
4 3 25
d) bung: O=tana +cota=—+—=—>2
) g 0 3 4 12
Cho tana =2. Xét tinh ding sai ctia cac phat biéu sau:
5
1 Oéaéz cosoz:—£
a) cota:E. b) Khi 2 thi 5.
¢) Gia tri ciia biéu thirc B = — 5 sma—3cosa - :i
sin" @ +3cos” a+2sinax 31
in* ! 1 o 3 in® ’ 1
d) Cho S @, L8 @ . Gié tri cia bieu thuc: A:s1n3a+0053a =7
a b a+b a b a +b
Loi giai
, . 1 1
a) Pung: Ta cé: tana.cota =1= cota = =—.
tanax 2
1 1
b) Sai: Ta ¢6: 1+ tan’ & = — :cosza:—zz—jcosa:iﬁg
cos” a I+tan"a 5 5
Ma OSO{SZ nén cosa:—s.
2 5
sina cosa . (t , 1) (t , 1)
3 3 ana(tan”a +1)—(tan” a +
¢) Ding: B=— cos’ a 3cos a  _ .
sin” Jr3COS a 2sina tan3a+3+2tana(tan a+1)
cos’a cos’a cos
2(4+1)—-(4+1 5
Suyra B = ( ) ( )=—.
8+3+2.2(4+1) 31
2
1—t¢ : 1
d) Sai: bt cosza:t:ujtt—:—
a b a+b
b b b
<:>b(1—t)2+at2: D s at b -2t +bh="12 < (a+b)t> —2bt+b= a
a+b a+b a+b

o (a+b) e -2b(a+b)t+h' =0 1=
a+b

a

:sin o =

Suy ra cos’ a = .
a+b a+b
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Cau 5:

sin® & . cos’a  a . b1
3 3 4 4
a b (a+b) (a+b) (a+b)

Vay:

3"

~ \ Ly gz , © o . 1A
Cho géc o théa man EY <a <0 va cota =—3. Xét tinh ding sai cia cac phat biéu sau:

J10

a) sina >0 b) sinqg =———
10
0 cosa —sina _10
cos’a +3sin’ a + 2cosar 21
2 2
1 1
d) tanﬂvttan 7—7[—0: + cotﬁ+cot(77r—a) =20
4 2 4
Loi giai
a) Sai: Do %<a<0 nén sina <0.
. 1 -
b) bung: sma:—% do 77[<a<0 nén sina <0

1 4o

Tur hé thirc 1+ cot’a =———, suyra sina = — — =
sin” & 1+cot” o 10
, cosa —sinao 10 _, . .; , cosa —sina
c¢) bung: 5 — =—. Xét biéu thuc P =— —
cos’a +3sin” o +2cosax 21 cos’a +3sin” o + 2cosa

Chia ca tir va mau cho sin’ ¢ ta dugc:

cosa 1 i i
p- sinfa sina _ cota.(1+c0t a)—(1+cot a)
3 3 >
CoS & coSox
BL 342 cot a+3+2.cota.(1+cot a)
sin” a sin” a

1
Thay cota =-3 vao P ta dugc P = 2—(1 .

17 7 ’ 13 ?
d) Bung: tan—" +tan| L —a || + cot—ﬁ+cot(77r—a) =20
4 2 4
i 177 s Vs . T
Tacd tan—— =tan| —+4x |=tan—=1 va tan| — —a |=cota.
4 4 4 2
. 137 T T
Va cot—4 =cot Z+37z =cotz=1; cot(77r—a)=—cota

177 T ’ 137 ’
Suy ra tanT+tan el cotT+cot(77z—a)
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=(1+cotx)’ +(1—cotx)” =2+2cot’ x =2 +2.(-3)" = 20.
2 2
Do d6, ménh dé {tan”%%tan(%r—aﬂ +{cotl37ﬁ+cot(77z—a)} =20.

PHAN IlIl. Cau tric nghiém tra I&i ngan
Cau 1:  Rut gon biéu thitc 4 =2cos” x —sin® x +sin® xcos” x + 3sin” x .
Loi gidi
A=2cos" x—sin* x + sin® xcos® x + 3sin* x
=cos* x —sin® x + cos* x + sin” xcos® x + 3sin’ x = cos® x —sin® x + cos® x + 3sin’ x

=2cos’ x +2sin’ x =2
A . . 3z . . ,
Cau2: Chogéc a théaman 7 <« <7 va sina —2cosa =1. Tinh P=2tana —cota.

Loi giai
sina <0

. RY/4
V61l 7 <a<— suyra .
2 cosa <0

sina —2cosa =1 ) R
Ta co = (1+2cosa) +cos’a =1

2

sina +cos’a =1

cosa =0 (loa,", ,
< 5cos’a+4cosa =0 <

4
cosq = ——
5
A g s ) 3 ) sinaa 3
T hé thire sm2a+cosza=1, suyra sina =—— (do sina<0)= tana = =—
5 cosa 4
. cosa 4
va cota = — =—.
sina 3

3 4 1
Thay tanazzvé cotaz;véo P, ta duoc P=g~0,17

. 2
Cau3: Cho goc o théa min sina +cosa = Tinh P =tan’ a + cot’ .
Loi giai
.. 2 . 2 1 . 1
Ta co sina +cosa = - (sina +cosa) = S S sinacosa=—.

) 2 . 4 4
. a, sin“a¢ cos"a sin"a-+cos «
Khido P= + =

cos’a sin‘a sin® a.cos’ a
) 2 )2 . 2 2 . 2
(sm a + cos a) —2sin” a.cos” « 1—2(smacosa) "
= ) 2 = K > = .
Sin &.COS & (SlIlOlCOSOl)

A r 2 ~ 72- \ r
Cau4: Cho goc a thdéa man 5<a <rm va tana —cota =1. Tinh P=tana +cota.
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Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Loi gidi
1+/5

=lotan*a—tana—-1=0< tana = .
tan o 2

T R 1-+/5 2
Do E<a<7r suy ra tana <0 nén tana=T:>cota= =—F.

tan _1—\/5

1_\/gvétcota= 2 VéoPtadu’cychl_\/g+ 2 =
1-+5 1-5

, N 12 . , .
Cho goc a théaman sinacosa = b va sina + cosa > 0. Tinh P =sin’ a + cos’ a.

Ta co: tana —cota =1< tana —

—5~-224

Thay tana =

p=2L. B. P=2. c.r=_. D. P=1.
125 25 5 9
Loi gidi
Ap dung @’ + b’ =(a+b)3 —3ab(a+b), ta co
P:sin3a+cos3a:(sina+cosa)3—3sinacosa(sina+cosa).
. ; ) 24 4
Ta co (smoc+cosoz)2 :sln2a+251nacosa+cosza:1+—:—9.
25 25
.. . ) 7
Vi sina +cosa > 0 nén ta chon sina + cosa :g.
sina +cosa /
= — 3
12 1
Thay 5 vao P taduge P=| ] =312 7L _o73
12 5 55 125

sinacosa = —
25

2sin’ @ + 3sina.cosa + 4cos’ a

Cho goc a thoa man tana =2. Tinh P = — >
5sin“a +6¢c0s” &

Loi gidi
. 9 Lo \ X 5 2
Chia ca tir va mau cia P cho cos” a ta duoc

2 2
P:2tan 0{-4—23tana+4:2.2 +23'2+4:2z0,69
Stan“a + 6 52°4+6 13

Huyé¢n 11 Quan Ba tinh Ha Giang va huyén 11 Cai Nudc tinh Ca Mau cung nam & 105°kinh dong,
nhung Quan Ba & 23°vi bac, Cai Nudc ¢ vi d6 9°bac. Hiy tinh do dai cua cung kinh tuyén ndi
hai huyén li d6 (khoang cach theo duong chim bay), coi Trai Dat c¢6 ban kinh 6278km .

Loi giai
Goc o tam chan cung kinh tuyén ndi huyén Quan Ba tinh Ha Giang va huyén Cai Nudc tinh Ca
Mau c¢6 s6 do bang 23°—9°=14°.

6378.14.7r

Vay do dai cung kinh tuyén d6 bang ~ 1558 (km)

HET:
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