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Dạng 3: Bài toán về đường tiệm cận của đồ thị hàm số có chứa tham số 

 
 

 

 

Bài tập 1: Tìm tham số m để đồ thị hàm số 

a)  
4 1

1

x
y
mx

+
=

−
 không có tiệm cận đứng  b) 

2

2

2

2

x x
y

x x m

+ −
=

− +
có hai tiệm cận đứng 

c) 
3 1x

y
x m

−
=

−
 có đường tiệm cận đứng là 5x =  d) 

( )1 5

2

m x m
y

x m

+ −
=

−
 có TCN là 1y =  

e) 
2

3

2 9

x
y

x mx

+
=

− +
 có đúng hai đường tiệm cận gồm một tiệm cận đứng và một tiệm cận ngang 

f) 
( )2 2

1

2 1 3

x
y

x m x m

−
=

− + + −
 có đúng hai đường tiệm cận gồm một tiệm cận đứng và một tiệm cận 

ngang  

Lời giải 

a) Đồ thị hàm số không có tiệm cận đứng khi ( )

0
4

4. 1 1. 0
0

0

m
m

m
m

m

 
= −

− − =   = =

. 

b) Để đồ thị hàm số có hai đường tiệm cận đứng thì phương trình 
2 2 0x x m− + =  có hai nghiệm phân 

biệt khác nghiệm của phương trình 
2 2 0x x+ − = . 

Hay phương trình ( ) 2 2 0f x x x m= − + =
 
có hai nghiệm phân biệt khác 1  và 2− . 

Khi đó ta có ( )

( )

0

1 0

2 0

f

f

  





− 

1 0

1 0

8 0

m

m

m

− 


 − 
 + 

1

1

8

m

m

m




 
  −

8 1m −   . 

c) Điều kiện để đồ thị hàm số có tiệm cận đứng là 
1

3 1 0
3

m m− +     

Đồ thị hàm số có tiệm cận đứng là x m=  

Theo yêu cầu bài toán suy ra 5m =  (thoả mãn) 

d) Điều kiện để đồ thị hàm số có tiệm cận ngang là ( )1 10 0m m m− + +   

Tiệm cận ngang là 
1

2

a m
y

c

+
= =  theo đề bài 

1
1 1

2

m
m

+
=  =  (thoả mãn) 

e) Ta có: 
2

2

1 3

lim lim 0
2 9

1
x x

x xy
m

x x

→ →

+

= =

− +

 nên đồ thị hàm số đã cho luôn có một tiệm cận ngang là 0y =

. Do đó đồ thị hàm số đã cho có hai đường tiệm cận thì đồ thị hàm số đã cho có đúng một tiệm cận 

đứng. 

Phương trình ( ) 2 2 9 0f x x mx= − + =  có nghiệm kép hoặc có hai nghiệm phân biệt trong đó có một 

BÀI TẬP TỰ LUẬN 
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nghiệm bằng 3−

( )

2

2

9 0

9 0

3 0

m

m

f

 = − =


  = − 
 − =

2

3
3

3
3

9 0

3

m
m

m
m

m

m




=
= = −   = −

 − 


= −

 

f) Đồ thị hàm số 
( )2 2

1

2 1 3

x
y

x m x m

−
=

− + + −
 có 1 tiệm cận ngang là 0y = . 

Đồ thị hàm số 
( )2 2

1

2 1 3

x
y

x m x m

−
=

− + + −
 có đúng hai đường tiệm cận 

Û  Đồ thị hàm số 
( )2 2

1

2 1 3

x
y

x m x m

−
=

− + + −
 có đúng 1 tiệm cận đứng 

Û Phương trình ( )2 22 1 3 0x m x m− + + − =  có nghiệm kép hoặc phương trình 

( )2 22 1 3 0x m x m− + + − =  có hai nghiệm phân biệt trong đó có một nghiệm bằng 1. 

( )

( ) ( )

( ) ( )

2 2

2 2

2
2

132 1 4 3 00
4

0 2 1 4 3 0 3
1 2 1 3 0

2 3 0 1

m m m

m m m
m m

m m m

 + − − = = = − 


      + − −   =   − + + − =   − − = = − 

. 

Bài tập 2:  Xác định tiệm cận đứng và tiệm cận xiên của đồ thị hàm số cho bởi công thức sau: 

a)  
2

2

1

x
y

x mx

−
=

− +
 có hai tiệm cận đứng  b) 

22 3x x m
y

x m

− +
=

−
có tiệm cận xiên 

Lời giải 

a) Đồ thị hàm số có hai đường tiệm cận đứng khi và chỉ khi phương trình ( ) 2 1g x x mx= − +  có hai 

nghiệm phân biệt khác 

( )

2

2

2
1 0

2
2 4 0

5
2 2 2 1 0

2

m
a

m
m

g m m

  −= 
   = −   

 
= − +   

. 

b) Đồ thị hàm số có đường tiệm xiên đứng khi và chỉ khi phương trình ( ) 22 3 0g x x x m= − + =  

không có nghiệm x m=  tức là ( ) 2
0

0 2 2 0
1

m
g m m m

m


  −   


 

 

 

PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án. 

Câu 1: Giá trị m  để tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
2 2 1x m

y
x m

+ −
=

+
 đi qua điểm ( )3;1M  là 

A. 3m = − . B. 1m = − . C. 2m = . D. 3m = . 

 

Lời giải 

Tiệm cận đứng của đồ thị hàm số đi qua điểm ( )3;1M  nên đồ thị hàm có tiệm cận đứng là 3x =  

Suy ra 0x m+ =  có nghiệm là 3  do vậy 3 0 3m m+ =  = − . 

BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM 
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Thử lại, với 
2 7

3
3

x
m y

x

−
= −  =

−
 có 

3 3

2 7
lim lim

3x x

x
y

x+ +→ →

−
= = −

−
 và 

3 3

2 7
lim lim

3x x

x
y

x− −→ →

−
= = +

−
. 

Vậy 3m = − . 

Câu 2: Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để đồ thị hàm số 
2 4x

y
x m

+
=

−
 có tiệm cận đứng? 

A. 2m  − . B. 2m = − . C. 2m  − . D. 2m  − . 

Lời giải 

Để x m=  là tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
( )

( )

2 4u x x
y

v x x m

+
= =

−
 thì 

( )

( )

0

0

v m

u m

=




 

0 0 0
2

2 4 0 2

m m
m

m m

− = = 
    − 

+   − 
 

Câu 3: Số các giá trị nguyên của tham số m  thuộc  2025;2025−  để đồ thị hàm số 
2 4x

y
x m

+
=

−
 có tiệm cận 

đứng nằm bên trái trục tung là 

A. 2020 . B. 2025 . C. 4041 . D. 4042 . 

Lời giải 

Đồ thị hàm số 
2 4x

y
x m

+
=

−
 có tiệm cận đứng là đường thẳng x m=  nằm bên trái trục tung 0m  . 

 
 

2025;2025
2025; 2020;...; 1

m
m

m

  −
  − − −


. 

Vậy có 2025 giá trị nguyên của m  thoả mãn yêu cầu. 

Câu 4: Có bao nhiêu giá trị nguyên  10;10m −  sao cho đồ thị hàm số 
2

1

4 3

x
y

x x m

−
=

+ − −
 có hai đường 

tiệm cận đứng? 

A. 19. B. 15. C. 16. D. 17. 

Lời giải 

Ta có đồ thị hàm số 
2

1

4 3

x
y

x x m

−
=

+ − −
 có hai đường tiệm cận đứng khi phương trình 

2 4 3x x m+ − −  

có hai nghiệm phân biệt khác 1
( )2

2

2 3 0

1 4.1 3 0

m

m

 − − − 
 

+ − − 

 
7

2

m

m

 −
 


 

Từ đó ta suy ra  6, 5, 4, 3, 2, 1,0,1,3,4,5,6,7,8,9,10m = − − − − − − .  

Vậy có 16 giá trị nguyên của m  thỏa mãn. 

Câu 5: Cho đồ thị hàm số 
( ) 2

2

2 1

6

m n x mx
y

x mx n

− + +
=

+ + −
 nhận trục hoành và trục tung làm hai tiệm cận. Giá trị 

m n+  là 

A. 8 . B. 9 . C. 6 . D. 6− . 

Lời giải 

Điều kiện: 
2 6 0x mx n+ + −  . 

Phương trình đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số là 2y m n= − . 

Vì đồ thị hàm số nhận trục hoành làm tiệm cận ngang nên 2 0m n− = . 

Đặt ( ) ( ) 22 1f x m n x mx= − + +  và ( ) 2 6g x x mx n= + + − . 
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Vì ( )0 0f   với mọi m , n  nên đồ thị nhận trục tung 0x =  là tiệm cận đứng khi ( )0 0g = 6n = . 

Suy ra 3
2

n
m = = . Vậy 9m n+ = . 

Câu 6: Số giá trị nguyên của tham số m  sao cho đồ thị hàm số 
2

1

2

x
y

x x m

+
=

− +
 có đúng ba đường tiệm cận. 

A. 5 . B. Vô số. C. 3 . D. 4 . 

Lời giải 

 
2

1
lim lim 0

2x x

x
y

x x m→+ →+

+
= =

− +
 nên đồ thị hàm số có tiệm cận ngang 0.y =  

Vậy để đồ thị hàm số 
2

1

2

x
y

x x m

+
=

− +
 có đúng ba đường tiệm cận thì đồ thị hàm số có hai tiệm cận 

đứng 
2 2 0x x m − + =  có 2 nghiệm phân biệt 1 2,x x  lớn hơn hoặc bằng 1−   

( )( )

( ) ( )

1 2

1 2

0 1 0

1 1 0 2 1 0 3 1.

4 01 1 0

m

x x m m

x x

   − 
 

 + +   + +   −   
  + + +  

 Vì  2; 1;0 .m m   − −  

Câu 7: Cho hàm số 
2

2

2 2

x
y

x mx m

−
=

− − −
. Biết với 

a
m

b
= (𝑎, 𝑏 ∈ ℕ, 

a

b
 tối giản) thì đồ thị hàm số có đúng 

2 đường tiệm cận. Tính a b+ . 

A. 7a b+ = . B. 5a b+ = . C. 8a b+ = . D. 6a b+ = . 

Lời giải 

Để đồ thị hàm số có đúng 2 đường tiệm cận thì hoặc phương trình 
2 2 2 0x mx m− − − =  có nghiệm kép 

2x =  hoặc phương trình 
2 2 2 0x mx m− − − = phải có hai nghiệm (một nghiệm 1 2x =  và một nghiệm 

2 2x  ). 

Do 2 2 0,m m m = + +   nên ta chỉ xét trường hợp thứ hai phương trình 
2 2 2 0x mx m− − − =  có hai 

nghiệm phân biệt. Thay 2x =  vào phương trình ta được 
2

5
m =  (thỏa mãn). 

Vậy 2, 5, 7a b a b= = + = . 

Câu 8: Có bao nhiêu giá trị của tham số để đồ thị hàm số 
2

2

1

3 2

mx
y

x x

−
=

− +
có đúng 2 tiệm cận? 

A. 2 . B. 1 . C. 4 . D. 3 . 

Lời giải 

Ta có: 
2 2

2

2

1

1
lim lim lim

3 23 2
1

x x x

m
mx xy m y m
x x

x x

→− →− →−

−
−

= = =  =
− +

− +

 là tiệm cận ngang của đồ thị hàm số. 

Để đồ thị hàm số 
2

2

1

3 2

mx
y

x x

−
=

− +
có đúng 2 tiệm cận 

2

2

1

3 2

mx
y

x x

−
=

− +
có đúng 1 tiệm cận đứng. Ta 

có: 2
1

3 2 0
2

x
x x

x

=
− + =  

=


2

2

.1 1 0

.2 1 0

m

m

 − =


− =


1

1

4

m

m

=

 =


. 

Vậy có 2 giá trị tham số thỏa mãn yêu cầu đề bài. 
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Câu 9: Cho hàm số 
( )2

2

2 1 2

x
y
mx m x m

−
=

− − + −
 có đồ thị ( )mC . Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  

để ( )mC  có đúng 2 đường tiệm cận? 

A. 2 . B. 1 . C. 0 . D. 3 . 

Lời giải 

Trường hợp 1: 0m = , ta được hàm số 
2

2 2

x
y

x

−
=

−
, suy ra đồ thị hàm số có tiệm cận đứng 1x = ; tiệm 

cận ngang 
1

2
y = (thỏa mãn). 

Trường hợp 2: 0m  , ta có: lim lim 0 0
x x

y y y
→+ →−

= =  =  là tiệm cận ngang của đồ thị hàm số. 

Xét phương trình: ( ) ( )2

1

2 1 2 0 0 2

x

mx m x m m m
x

m

=
− − + − =   −
 =


. 

Để đồ thị hàm số ( )mC  có đúng 2 đường tiệm cận thì đồ thị hàm số ( )mC  chỉ có 1 tiệm cận đứng 

( )2 2 1 2 0mx m x m − − + − =  hoặc có hai nghiệm phân biệt trong đó có một nghiệm bằng 2 hoặc có 

nghiệm kép 

2
2

2
2

1

m

m
m

m

m

−
=

  = −
− =



. 

Vậy có 2 giá trị nguyên của tham số m  thỏa yêu cầu bài toán. 

Câu 10: Cho đường cong ( ) :
1

x a
C y

x

+
=

−
. Biết điểm M  thuộc ( )C . Tính tổng các giá trị của tham số a  để tiếp 

tuyến của ( )C  tại M  tạo với hai đường tiệm cận của ( )C  một tam giác có diện tích bằng 3 2 2+ . 

A. 3 2 2− . B. 6 . C. 2− . D. 
3 2 4

2

−
. 

Lời giải 

Tiệm cận đứng 1x = ; tiệm cận ngang 1y = . Ta có: ( )
( )

2

1

1

a
f x

x

− −
 =

−
 

Phương trình tiếp tuyến tạiM  của ( )C là ( )
( )

( ) 0
02

00

1
:

11

a x a
d y x x

xx

− − +
= − +

−−
 

Giao điểm của ( )d  với tiệm cận đứng: 0

0

2 1
1;

1

x a
A

x

 + +
 

− 
 

Giao điểm của ( )d  với tiệm cận ngang: ( )02 1;1B x −  

Giao hai đường tiệm cận của ( )C : ( )1;1I . Khi đó: 
0

2 2

1

a
IA

x

+
=

−
; 02 1IB x= − .  

Ta có: 
1

.
2

IABS IA IB= 2 2a= + 3 2 2= +

3 2

2

3 2 4

2

a

a


=


 − −

=


 

Vậy tổng cần tìm là 2− . 
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Câu 11: Tìm tất cả các giá trị của tham số m  sao cho đồ thị hàm số 
3 2

1

3 1

x
y

x x m

−
=

+ + +
 có đúng một tiệm cận 

đứng. 

A. 
4

0

m

m

 −



. B. 

5

1

m

m

 −


 −
. C. 5 1m−   − . D. 

5

1

m

m

 −


 −
. 

Lời giải 

Đặt ( ) 3 23 1f x x x m= + + + ; ( ) ( )2
2

6 ; 0
0

3
x

x x x x
x

f f
= −

+ =  
=

=


  

Trường hợp 1: ( )1 0 1 3 1 0 5g m m=  + + + =  = − . 

Khi đó ( ) ( )( )
23 23 4 1 2g x x x x x+ −= = − +  

( )( )
2

1

1 2

x
y

x x

−
 =

− + ( )( )
2

1 1

1 1
lim lim

91 2x x

x
y

x x→ →

−
 = =

− +
; 

( )( )
2

2 2

1
lim lim

1 2x x

x
y

x x
+ +→− →−

−
 = = +

− +
; 

( )( )
2

2 2

1
lim lim

1 2x x

x
y

x x
− −→− →−

−
= = +

− +
 

Nên đồ thị hàm số chỉ có một tiệm cận đứng 2x = − . 

Trường hợp 2: ( )1 0 1 3 1 0 5g m m  + + +    − . 

Đồ thị hàm số đã cho có đúng một tiệm cận đứng khi phương trình ( ) 0g x = có nghiệm duy nhất

( ) ( ) ( )( )
5

0 . 2 0 1 5 0
1

m
g g m m

m

 −
 −   + +   

 −
. 

Kết hợp hai trường hợp ta có những giá trị m  cần tìm là: 
5

1

m

m

 −


 −
. 

Câu 12: Cho hàm số 
( )2 21 2 1

1

x m x m m
y

x

+ − + − +
=

−
 (1), m  là tham số thực. Tìm giá trị của m  để đường tiệm 

cận xiên của đồ thị hàm số (1) tạo với hai trục tọa độ một tam giác có diện tích bằng 
1

2
. 

A. 2m =  . B. 3m =  . C. 4m =  . D. 1m =  . 

Lời giải 

Tập xác định: 𝐷 = ℝ\{1}. Ta có 
( )2 2 21 2 1 1

1 1

x m x m m m m
y x m

x x

+ − + − + − +
= = − − +

− −
 

Đồ thị hàm số có tiệm cận xiên là : y x m = − − . 

Tiệm cận xiên cắt hai trục tọa độ tại hai điểm ( )0;A m−  và ( );0B m− . 

Diện tích tam giác OAB  là 
21 1 1

. .
2 2 2

A BS OAOB y y m= = = . 

Theo giả thiết 
21

1 1
2

S m m=  =  =  . 

Vậy giá trị m  cần tìm là 1m =  . 

Câu 13: Tìm tổng tất cả các giá trị của tham số thực m  để đồ thị hàm số 
1x

y
x m

−
=

−
 có hai đường tiệm cận tạo 

với hai trục tọa độ một hình chữ nhật có diện tích bằng 5.  

A. 2 . B. 4 . C. 0 . D. 5 . 
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Lời giải 

Xét hàm nhất biến 
1x

y
x m

−
=

−
có tiệm cận đứng x m=  và tiệm cận ngang 1.y =  

Để hai đường tiệm cận tạo với hai trục tọa độ một hình chữ nhật có diện tích bằng 5  

khi và chỉ khi: 
5

.1 5 .
5

m
m

m

=
=  

= −
 

Vậy có hai giá trị m  thỏa mãn và tổng chúng bằng 0 . 

PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai. 

Câu 1: Cho hàm số ( )
2 1

1

nx
y f x

mx

+
= =

+
( )0mn   có đồ thị ( )C  

như hình vẽ: 

 

a) 
1

4

n

m
= − .   

b) 
1

2
m = − . 

c) 3m n+ = .   

d) ( )
1

lim 0
2x

f x x
→+

 
− = 

 
. 

Lời giải 

a) Sai: 
( ) 2

2

1 1
lim lim

2x x

f x nx n

x mx x m→+ →+

+
= = =

+
. 

b) Sai: Đường tiệm cận đứng của đồ thị là 
1 1

2
2

x m
m

= − = −  =  

c) Đúng: Từ hai ý a) và b)  ta có: 
2 2

3
2 1

m n m
m n

m n

= = 
  + = 

= = 
; 2 3n m n=  + =  

d) Sai: Đường tiệm cận xiên ( )
1 1 1 1

lim
2 4 2 4x

y x f x x
→+

 
= −  − = − 

 
. 

Câu 2: Gọi ( )C  là đồ thị của hàm số 
( ) ( )21 2 1 2

1

m x m x m
y

x

+ + + + +
=

+
. 

a) Tiệm cận đứng của đồ thị hàm số là 1x =  

b) Tiệm cận xiên của đồ thị hàm số đi qua điểm ( )1;2M  khi 
1

2
m =  

c) Tiệm cận xiên của đồ thị hàm số vuông góc với đường thẳng : 3 4 5 0d x y+ − =  khi 1m =  

d) Giao điểm của hai đường tiệm cận của ( )C  luôn thuộc Parabol ( ) 2:P y x= −  

Lời giải 

a) Sai: Tiệm cận đứng của đồ thị hàm số là 1x = −  

b) Đúng: 
( ) ( )

( )
21 2 1 2 2

1
1 1

m x m x m
y m x m

x x

+ + + + +
= = + + +

+ +
 

Đồ thị hàm số có tiệm cận xiên là ( ): 1y m x m = + +  

Vì tiệm cận xiên đi qua điểm ( )1;2M  nên ( )
1

2 1 .1 2 1
2

m m m m= + +  =  = . 
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c) Sai: Ta có ( ) ( ): 1 1 0y m x m m x y m = + +  + − + = . 

Tiệm cận xiên vuông góc với đường thẳng : 3 4 5 0d x y+ − =  

nên ( ) ( )
4 1

1 .3 4. 1 0 1
3 3

m m m+ + − =  + =  = . 

d) Đúng: Giao điểm của hai đường tiệm cận là ( ) ( )1; 1I P− −  . 

Câu 3: Cho hàm số 
2 6 2

2

mx x
y

x

+ −
=

+
, với m  là tham số 

a) Tập xác định của hàm số là  \ 2D = −  

b) Đồ thị hàm số có tiệm cận ngang khi 0m   

c) Đồ thị hàm số có tiệm cận đứng khi 0m   

d) Tập hợp tất cả các giá trị của m  để đồ thị hàm số có hai đường tiệm cận là 
7

\
2

 
 
 

 

Lời giải 

a) Điều kiện 2 0 2x x+    − . Vậy tập xác định là  \ 2D = −  

b) Đồ thị hàm số có tiệm cận ngang khi hệ số 
2x  trên tử phải bằng 0  suy ra 0m =  

c) Đồ thị hàm số có tiệm cận đứng khi 2x = −  không là nghiệm của tam thức  

( ) ( )2 7
6 2 2 0

2
g x mx x g m= + −  −     

d) Đồ thị hàm số có chắc chắn một tiệm cận xiên (hoặc ngang). Suy ra để đồ thị hàm số có hai đường 

tiệm cận thì nó phải có một tiệm cận đứng. Điều này tương đương với 
7

2
m  . 

Câu 4: Cho hàm số 
( )2 23 2 2

3

mx m x
y

x m

+ − −
=

+
 có đồ thị là ( )C  với m  là tham số 

a) Đồ thị hàm số có hai đường tiệm cận khi 
1

3
m   

b) Khi 1m =  thì đường tiệm cận xiên của đồ thị hàm số có phương trình 2y x= −  

c) Biết đồ thị ( )C  có hai đường tiệm cận và khi 2m =   thì góc tạo bởi hai đường tiệm cận của đồ thị 

hàm số bằng 45 . 

d) Gọi S  là tập các giá trị của tham số m  để đồ thị ( )C  có đường tiệm cận xiên cắt các trục toạ độ tại 

hai điểm A  và B  sao cho tam giác OAB  có diện tích bằng 4 . Khi đó tổng bình phương các phần tử 

của tập S  bằng 4 . 

Lời giải 

Ta có: 
6 2

2
3

m
y mx

x m

−
= − +

+
 

a) Đúng: Đồ thị hàm số có hai đường tiệm cận khi và chỉ khi 
1

6 2 0
3

m m−     

b) Đúng: Khi 1m =  thì đường tiệm cận xiên của đồ thị hàm số có phương trình 2y x= −  

Phương trình hai đường tiệm cận là:  

1 : 3 3 0x m x m = −  + =      2 : 2 2 0y mx mx y = −  − − =  

c) Sai: Vecto pháp tuyến của 1  và 2  lần lượt là ( ) ( )1 21;0 ; ; 1n n m= = −  

Góc tạo bởi hai đường tiệm cận của đồ thị hàm số bằng 
1 2

1 2

.
45 cos45

n n

n n
   =  
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2 2

2

2
2 1 1

21

m
m m m

m
 =  = +  = 

+
 

d) Đúng: Hàm số có tiệm cận xiên khi 0m   và 
1

3
m  . Khi đó ( )

2
0; 2 ; ;0A B

m

 
−  

 
 

Ta có diện tích tam giác 
1 1 2

. . 4 . 2 . 4 2
2 2

OAB OAOB m
m

= =  − =  =   nên tổng bình phương các 

phần tử của tập S  bằng 4 . 

 

PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn 

Câu 1: Có bao nhiêu giá trị nguyên dương của tham số m  để đồ thị hàm số 
2

1

4

x
y

x x m

+
=

+ +
có đúng hai đường 

tiệm cận. 

Lời giải 

Ta có: lim 0
x

y
→

=  nên đồ thị hàm số có 1  đường tiệm cận ngang 0y = . 

Để đồ thị hàm số có đúng hai đường tiệm cận thì đồ thị phải có đúng 1  tiệm cận đứng   Phương trình 

( ) 2 4 0f x x x m= + + =  có nghiệm kép hoặc có hai nghiệm phân biệt trong đó có 1  nghiệm 1x = −  

( )

0

0

1 0f

 =


  
 − =

 

4 0

4 0

1 4 0

m

m

m

− =


 − 

 − + =

 
4

3

m

m

=
 

=
. 

Câu 2: Có bao nhiêu giá trị của m  để đồ thị hàm số 
2

2

1

3 2

mx
y

x x

−
=

− +
 có đúng 2  đường tiệm cận? 

Lời giải 

Ta có: 
2

2

1

lim lim
3 2

1
x x

m
xy m

x x

→ →

−

= = 

− +

 tiệm cận ngang y m= . 

Để hàm số có đúng 2 đường tiệm cận thì hàm số có đúng 1  tiệm cận đứng. 

Suy ra 
2 1 0mx − =  có một nghiệm bằng 1  hoặc bằng 2 . 

Khi đó 

1
1 0

1
4 1 0

4

m
m

m m

=
− =  − = =



. 

Với 
2

2
2

1 1
1 lim

3 2 2 x

x x
m y y

x x x +→

− +
=  = =  = +

− + −
 tiệm cận đứng 2x = . 

Với 
( )

2

2
1

1
1

1 24 lim
4 3 2 4 1 x

x
x

m y y
x x x +→

−
+

=  = =  = +
− + −

 tiệm cận đứng 1x = . 

Vậy có 2  giá trị m  thỏa bài. 

Câu 3: Cho hàm số 
( ) 2

4

2 1 3
,

1

m x
y m

x

+ +
=

+
 là tham số. Tìm giá trị của m  để đường tiệm cận ngang của đồ thị 

hàm số đi qua điểm ( )1; 3 .A −  

Lời giải 



Tư vấn hướng nghiệp chuyên sâu cho học sinh bằng phân tích, luận đoán nhân tướng học  

Website: trungtamunix.edu.vn– CSKH (phone - zalo):08.1234.2211 

10 | Ths. Lê Việt – THPT Thăng Long, Hà Nội – Phone (zalo): 0835.221183 - Ôn thi cam kết điểm số 

 

Ta có: lim lim 2 1 : 2 1
x x

y y m d y m
→+ →−

= = +  = +  là tiệm cận ngang của đồ thị hàm số đã cho. 

Do ( )1; 3 2 1 3 2.A d m m−   + = −  = −  

Câu 4: Cho hàm số 
2

1

mx m
y

x

+
=

−
. Có bao nhiêu giá trị thực của tham số m  để đường tiệm cận đứng, tiệm cận 

ngang của đồ thị hàm số cùng với hai trục tọa độ tạo thành một hình chữ nhật có diện tích bằng 8 . 

Lời giải 

Điều kiện để đồ thị hàm số có tiệm cận là 2 0 0m m m− −    . 

Khi đó, đồ thị hàm số có: 

Tiệm cận đứng: 1x = , song song với Oy  và cắt Ox  tại điểm ( )1;0A . 

Tệm cận ngang: 2y m= , song song với Ox  và cắt Oy  tại điểm ( )2 ;0B m . 

Diện tích hình chữ nhật tạo bởi hai đường tiệm cận cùng với hai trục tọa độ là 

. 1. 2 8 4S OAOB m m= = =  =  . 

Câu 5: Biết đồ thị hàm số 
( ) 2

2

2 1

6

m n x mx
y

x mx n

− + +
=

+ + −
 ( ,m n  là tham số) nhận trục hoành và trục trung 

làm hai đường tiệm cận. Tính m n+ . 

Lời giải 

Theo giả thiết ta có 
2 0

6 0

m n

n

− =


− =
 

3

6

m

n

=
 

=
. Vậy 9m n+ = . 

Câu 6: Có bao nhiêu giá trị thực của tham số m  để đồ thị hàm số 
2

1

2 3 4

x
y

x mx m

+
=

+ + +
 có đúng một đường 

tiệm cận đứng là 

Lời giải 

Để đồ thị hàm số 
2

1

2 3 4

x
y

x mx m

+
=

+ + +
 có đúng một đường tiệm cận đứng thì phương trình 

2 2 3 4 0x mx m+ + + =  có duy nhất một nghiệm hoặc phương trình 
2 2 3 4 0x mx m+ + + =  có hai 

nghiệm phân biệt, trong đó có một nghiệm 1x = −  và một nghiệm x  khác 1− . 

Trường hợp 1: Phương trình 
2 2 3 4 0x mx m+ + + =  có duy nhất một nghiệm 

Suy ra 0 =
2 3 4 0m m − − =

1

4

m

m

= −
 

=
. 

Trường hợp 2: Phương trình có một nghiệm bằng 1− , một nghiệm khác 1− . 

Khi đó ta có: ( ) ( )
2

1 2. 1 3 4 0m m− + − + + = 5m = − . 

Thử lại thấy với 5m = −  phương trình có 2 nghiệm phân biệt thỏa mãn điều kiện. 

Vậy  5; 1;4m − − nên có ba giá trị. 

Câu 7: Cho hàm số 
2

2

2 2

x
y

x mx m

−
=

− − −
. Biết với ( , ,

a a
m a b

b b
=   tối giản) thì đồ thị hàm số có đúng 2 

đường tiệm cận. Tính a b+  

Lời giải 

Ta có: 
2

2
lim 0 0

2 2x

x
y

x mx m→

−
=  =

− − −
là đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số. 
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Đồ thị hàm số có đúng 2 đường tiệm cận khi và chỉ khi đồ thị hàm số có đúng 1 đường tiệm cận đứng 

( )2 2 2 0 1x mx m − − − =  có nghiệm kép hoặc có hai nghiệm phân biệt trong đó có một nghiệm 

bằng 2. 

( )

2

2

2

0 4 4 8 0
2

0 4 4 8 0 2
5

2 0 52 2 .2 2 0

m m vn

mm m
m

f m m

 = + + = 
      =  + +    =  =  − − − = 

. 

Vậy 2, 5 7.a b a b= =  + =  

Câu 8: Cho hàm số ( )
2

3 2 2 2

5 4x x
f x

x bx a x a b

− +
=

− − +
 có đồ thị ( )C , với a  và b  là hai tham số nguyên. Hỏi có tất 

cả bao nhiêu bộ số ( );a b  để có đúng hai đường tiệm cận (nếu chỉ xét tiệm cận đứng và tiệm cận 

ngang)? 

Lời giải 

Ta có: ( )
( )( )

( )( )( )

2

3 2 2 2

1 45 4 x xx x
f x

x bx a x a b x a x a x b

− −− +
= =

− − + − + −
, ĐKXĐ: 

x a

x b

 



. 

Đồ thị ( )C  của hàm số ( )f x  luôn có một đường tiệm cận ngang nên để đồ thị ( )C  của hàm số ( )f x  

luôn có hai tiệm cận thì đồ thị ( )C  phải có đúng một tiệm cận đứng. 

Trường hợp 1: Phương trình ( )( )( ) 0x a x a x b− + − =  có nghiệm 1x =  và 4x = , ta có các bộ ( );a b  

thỏa mãn là ( )1;4 , ( )1;4− , ( )4;1  và ( )4;1− . 

Trường hợp 2:  Phương trình có nghiệm đơn 1x a= − =  và nghiệm kép x a b= =  ta có bộ ( );a b  thỏa 

mãn là ( )1; 1− − . 

Trường hợp 3:  Phương trình có nghiệm đơn 4x a= − =  và nghiệm kép x a b= =  ta có bộ ( );a b  thỏa 

mãn là ( )4; 4− − . 

Trường hợp 4:  Phương trình có nghiệm bội ba hay 0a b= =  ta có bộ ( );a b  thỏa mãn là ( )0;0  

Vậy có tất cả 7  cặp ( );a b  thỏa mãn. 

-----------------HẾT----------------- 


