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PHUONG PHAP TOA PO
TRONG MAT PHANG

DANG 3. PHUONG TRINH PUONG TRON
Cau 1: Mot nong trai tuéi nude theo phuong phap voi phun xoay vong trung tdm. Néu xét trong mit
phang toa do Oxy cho trudc thi tim voi phun duoc dat tai toa do (30;40) va voi c6 thé phun xa
t6i da 50m. Hoi tai dia diém trén nong trai co toa do (60;81) voi co thé phun nudc téi khong?

Cau 2: Mot nhém ban tham quan tai khu du lich Sudi Tién dang xac dinh noi dimg chan cam trai dé in
trua. Nha hang Phu dong co toa d6 (—150;250) va c6 quy dinh mién phi van chuyén thic an
trong vong 200m tinh tir nha hang. Hay xac dinh nhitng vi tri nhdm c6 thé cim trai dé duoc mién
hi van chuyén thirc an.
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Cau 3: Mot san khiu da duoc thiét 1ap mot hé truc toa d6 dé dao dién c6 thé sip dit anh sang va xac
dinh vi tri ctia cac ca si. Cho biét c6 ba dén chiéu dang roi trén san khau wng véi ba ving sang

khac nhau la c4c hinh tron dugc xdc dinh béi cac duong tron (C,),(C,),(C;) lan lugt c6 phuong
trinh (x—13)? +(y—4)? =4,(x=3)* +(y—4)* =4, (x-5)* +(y—13)* =3. Biét toa do trén san
khiu cua ba ca si A, B, C duoc xac dinh nhu sau: A(11;4), B(4;5),C(6;14) . Hoi ca si nao dang
duoc chiéu sang?

Cau 4:  Xét trong mat phang véi hé toa dd Oxy, ba thanh phd nam tai cac vi tri A(—1;4), B(5;6),C(6;3)
. Mot dai truyén hinh phuc vu cu dan mudn xay dung mot co sé phat song méi cach déu ba thanh
phé. Toa dg cua vi tri dat co s& phat song méi nén dugce xay dung & dau?

Cau5: Détiét kiem dién cho hé thong chiéu sang ctia mot cong vién nho hinh tam giac, ban quéan 1i cong
vién mudn thiét ké lai h¢ thong chiéu sang bang cach dat mot cay dén sao cho du dé chiéu sang
toan bd cong vién. Em hay gitp ban quan li xac dinh vi tri cot dén va giai thich su lya chon cua
em.
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CAu 6:  Hinh bén m6 phong tram thu phat song dién thoai di dong dat ¢ vi tri | ¢6 toa do (—2;1) trong
mit phang toa do.
a. Lap phuong trinh dudng tron mo ta ranh gii bén ngoai cta viing phu séng, biét rang tram thu
phat séng d6 duoc thiét ké véi ban kinh phi song 3km.
b. Néu ngudi dung dién thoai ¢ vi tri ¢ toa do (—1;3) thi sco thé sir dung dich vu cua tram nay
khong? Giai thich.
c. Tinh theo duong chim bay, xac dinh khoang cach ngén nhat dé mot nguoi ¢ Vi tri c6 toa do
(—3;4) di chuyén dugc téi ving phi soéng theo don vi Ki-16-mét.

Cau7: (Co ba tram thu phat tin hi¢u tor mot chiéc dién thoai di dong P . Xét trong mat phing toa do
OXy, Vi tri cua cac tram thu phat tin hiéu néi trén co6 toa do lan luot 1a A(O ; O), B(36 X O) ,
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Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

C(16;32). Ngudi ta thay rang khoang cach gitta P vabatram A, B,C lan luotla 29km, 25km

, 13km. Giasu A B,C,P cung nam trén mot mat phéng. Tim toa do cua diém P.

Trong mat phang toa d6 Oxy , mot vat chuyén dong tron déu nguoc kim dong hd trén duong tron

tam 1(3;2) ban kinh 5 duéi tac dung cia luc cang day. Khi vat chuyén dong téi diém M (6; 6)

thi day cang bi dut.

a. Viét phuong trinh quy dao chuyén dong cua vat sau khi day bi dat, biét rang vat chi chiu tac

dong cua duy nhét lyc cing day trong bai toan nay.

b. Mot vat khac chuyén dong thang déu trén dudng thang co phuong trinh d :3x+4y+23=0.

Ching minh hai vat nay khong gap nhau tai bat ki thoi diém nao.

Trén miat phang toa d Oxy, mot vat chuyén dong nhanh trén duong tron ¢6 phuong trinh

x*+y? =25. Khi t6i vi tri diem M (3;4) thi vét bi ving ra khéi quy dao tron va ngay sau do,

trong khoang thoi gian ngan bay theo hudng tiép tuyén cua dudng tron. Hoi trong khoang thoi

gian ngan ngay sau khi bi ving, vat chuyén dong trén duong thang nao?

Mot van dong vién ném dia da vung dia theo mdt duong tron (C)
169

¢6 phuong trinh (X—1)* +(y-1)? = Khi ngudi d6 vung dia

dén mot vi tri diém M (g ; 2) thi bung dia. Viét phuong trinh

tiép tuyén cua dudng tron (C) tai diém M .

Ném dia 1a mon thé thao thi dau trong Thé van hgi Olympic mua
he, Khi thyc hién ¢t ném, van dong vién thuong quay lung lai vi hudng ném, sau do xoay ngugc
chiéu kim dong hd mot vong rudi cua dudng tron dé liy da roi tha tay ra khoi dia. Gia st dia

chuyén dong trén mot dudng tron tam | (O X gj , ban kinh 0,8 trong mit phang toa do Oxy . Bén

39

diém M (W ; 2) , dia duoc ném di. Trong nhitng gidy dau tién ngay sau khi duoc ném di, quy

dao chuyén dong cua chiéc dia c6 phuong trinh nhu thé nao?

() \

(Nguon: https://shutterstock.com)

Chuyén dong cua mot vat thé trong khoang thoi gian 180 phut dugc thé hién trong mat phang toa
d6. Theo do, tai thoi diém t (0 <t <180) vat thé & vi tri c6 toa do (2+sint®; 4+ cost®).
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a. Tim vi tri ban dau va vi tri két thic cta vat thé.
b. Tim quy dao chuyén dong cua vat thé.

Céu 13: Bén trong mot hd boi, ngudi ta dy dinh thiét ké hai bé suc nira hinh tron bang nhau va mot bé
suc hinh tron dé ngudi boi c6 thé ngdi tua lung vao thanh cac bé suc thu gidn. Hiy tim ban kinh
cua cac bé suc dé tong chu vi cua ba bé 1a 32mma tong dién tich 12 nho nhat. Trong tinh toan,
lay 7z = 3,14 ,d6 dai tinh theo mét va 1am tron t6i chit s6 thap phan thi hai.

7 L=
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“

O =

Ciu 14: Mot cai cong hinh ban nguyét c6 chiéu rong 8,4m, chiéu cao 4,2m nhu hinh minh hoa bén.

Mit dudng dudi cong duoc chia thanh hai lan cho xe ra vao.

a. Viét phuong trinh mo phong cai cong.
b. Mot chiéc xe tai rong 2,2mva cao 2,6m di ding lan dudng quy dinh c6 thé di qua cong ma
khong 1am hong cong hay khong?

Cau 15: C6 mot cong vién nho hinh tam giac nhu Hinh 1. Nguoi ta du dinh dat mot cay dén dé chiéu sang
toan bg cong vién. bé cong viéc tién hanh thuan loi, nguoi ta do dac va mo phong cac kich thudc
cong vién nhu Hinh 2. Thiét 1ap mot hé truc Oxy nhu Hinh 3, khi d6 cac dinh cta cong vién c6
toa do lan Iuot 1a A(0:3), B(4;0), C(4:7). Goi [ la diém dit cdy dén sao cho dén chiéu sing

toan bd cong vién. Vay can dat 7 & vi tri ¢ toa do bao nhiéu?
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Cau 16: Hinh v€ bén dudi mé phong mot tram thu phat song dién thoai di dong dat ¢ vi tri I c6 toa do
(—2;1) trong mit phang toa do. Tinh theo dudng chim bay, xac dinh khoang cach ngan nhit dé
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Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

mot nguoi o Vi tri ¢6 toa do (—3;4) di chuyén dugc téi vung phu song theo don vi Ki-16-mét.

Biét rang tram thu phat song d6 duoc thiét ké véi ban kinh phu song 3 km.
~ Ay

Tram
phét séng

O cac nudc Xt lanh, vao mua Pong thudng cé tuyét roi day dac khap cac con duong, tré em tai
day rat thich dip hinh dang cua nguoi tuyét. C6 thé xem phan than dudi va than trén cta nguoi
tuyét 1a hai hinh cau tiép xic nhau. Vao ba dém ta dung mot chiéc dén pin soi vudng goc véi
ngudi tuyét thi dugc hinh anh 13 hai hinh tron tiép xtGic nhau nhu hinh v&. Em hdy viét phuong
trinh duong tron 16n va dudng tron nho biét kich thudc cia hai vién tuyét can dip dé duge mot
ngudi tuyét cao 1,8m c6 dudng kinh cua phan than dudi phai gap doi dudng kinh ctia phan than
trén ngudi tuyét.

YV a

Ngay 6/2/2023, mot tran dong dat
7,8 do richter c6 tam chan tai Thd
Nhi Ki. Hay xac dinh ban kinh tac
dong tinh tir tdm chan. Biét rang
dudng tron tac dong di qua 2 thanh
phd Kahramanmaras va Nurdagi co
toa do lan luot 1a K —3;10 va

N 80 . Mit khac, tdm chin cach

déu hai thanh ph néi trén. Két qua
lam tron 2 s6 sau day phay.

Mot van dong ném dia da vung dia theo mdt dudng tron (C) c6 phuong trinh la
169

(x=1)"+(y-1)" = . Khi do, ngusi d6 vung dia dén vi tri diém M 17.2] thi budng dia.
144 12

Viét phuong trinh tiép tuyén cua dudng tron (C) tai diém M .
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Ciau 20: Toa d6 trong hé théng kiém soat phong khong trong khong quan Viét Nam caa mot hé thong
rada trong pham vi ban kinh 10 km tré lai. Néu mét vat thé la di chuyén qua hé thong trén khong
1y do s& c6 nguy co bi bin ha dé bao vé an toan trén vung trdi. Chon hé quy chiéu diém ngam 1a
goc toa d6 O. Hoi may bay dang bay & toa do M (6;7) trén bau troi ¢ bi lot vao tim ngam
khong? Vi sao?

Céu 21: Thiét ké khu vuon Hanh Phuc hinh vuong canh 10m nhu hinh vé.

Phan duoc t6 ddm dung dé trong co, phan con lai lat gach. Biét mdi mét vudng trong co chi phi
100 nghin dong, mdi mét vudng lat gach chi phi 300 nghin dong. Khi dién tich phan lat gach la
nho nhat thi tong chi phi thi cong vuon hoa Hanh Phic bang?

Cau 22: Cho phuong trinh duong cong (C,,):x*+y*+(m+2)x—(m+4)y+m+1=0.
a) Chting minh rang 14 phuong trinh mot dudng tron.
b) Tim tap hop tdm cac dudng tron khi m thay doi.

¢) Ching minh rang khi m thay ddi ho cac dudng tron (C,) ludn di qua hai diém c6 dinh.
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Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

Cau 27:

Cau 28:

Cau 29:

Cau 30:

Cau 31:

Cau 32:

Cau 33:

Cau 34:

Cau 35:

Cho phuong trinh dwong cong (C,): x*+y*+2(m-1)x—2(m-2)y—-8m+13=0.
a) Tim m dé 1a phuong trinh mot duong tron.
b) Tim tap hop tim cac dudng tron khi m thay doi.
¢) Chang minh rang khi m thay ddi ho cac dudng tron (C,_ ) khong cé diém cb dinh.
Cho phuong trinh duong cong
(Co) X2 +y?+2(m+1)x-2(Mm+3)y+m+1=0
a) Chting minh rang 14 phuong trinh mot dudng tron.
b) Tim tap hop tim cac dudng tron khi m thay dbi.

¢) Chang minh rang khi m thay doi ho cac dudng tron (C,,) ludn di qua hai diém cé dinh.

Thiét lap phuong trinh duong tron (C) di qua hai diém A(L;0), B(0;1) va c6 tim nam trén dudng
thang d: x+y+2=0.

Thiét lap phuong trinh dudng tron (C) di qua hai diém A(0;4), B(3;4) va c6 tdm nam trén
duong thang d :6x—8y+7=0.

Trong mét phang toa do Oxy, Viét phuong trinh dudng tron (C) di qua hai diem A(8;2), B(3;7)
va co tdim | cach duong thiang d :3x+4y+3=0 mot khoang bang 4, biét duong thang d cat
duong tron (C) tai hai diém phan biét M, N théa man MN =6.

Cho A(L2),B(4;1) va duong thang A:3x—4y+5=0. Viét phuong trinh duong tron di qua hai
diém A B vacit A tai C,D saocho CD=6.

Trong mat phang toa do Oxy, Viét phuong trinh dwong tron (C) di qua hai diém
A(-10), B(1;2) va tiép xtic véi dudng thang (A):x—y-1=0.

Trong mit phang toa do Oxy, goi (C) la dudng tron di qua hai diem A(L1), B(L4) va tiép
xuc voi truc O . Puong tron nay cit truc Oy theo day cung MN . Tinh d6 dai MN .

Trong mit phang toa d6 Oxy, goi (C) 1a duong tron di qua hai diém A(-13), B(3;1) vatiép
xtic v6i duong thang (A):3x—4y+m=0. Viét phuong trinh ciia (C) biét diém A cach duong
thang (A) mot khoang I6n nht.

Viét phuong trinh duong tron (C) biét (C) di qua A(4;2) va tiép xtc véi hai duong thang
d,:x-3y-2=0,d,:x-3y+18=0.

Viét phuong trinh dudng tron (C) biét (C) di qua A(L0) va tiép xtc véi hai duong thang
A X+1=0,A,:-3x+4y-15=0.

Puong tron (C) di qua A(L2) vatiép xtic véi hai duong thang A, : x+2y=0,A, : 2X+y+4=0
lan luot tai cac diém H, K, goi B 1a giao diém cua hai dwong thang A, A, . Tinh dién tich 16n
nhit cua t giac IHBK .

Trong mat phang OXy, viét phuong trinh duong tron (C) c6 tdm ndm trén dudng thing
d:x-6y—10=0 va tiép xtic véi hai duong thang c6 phuong trinh d,:3x+4y+5=0 va
d,:4x-3y-5=0.
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Cau 36:

Cau 37:

Cau 38:

Cau 39:

Cau 40:

Cau 41:

Cau 42:
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Trong mat phang Oxy, viét phuong trinh dudng tron (C) cb tam nam trén dudng thing
d:x+y—-8=0 va tiép xac v6i hai duong thang c6 phuong trinh d,:x+2y-16=0 va
d,:x-2y-4=0.

Trong mit phang Oxy, viét phuong trinh dudng tron (C) tiép xtGc voi duong thing
d, :3x—2y-21=0 tai diém A(9;3) va tiép xtc véi dudng thang d, : 3x+2y-15=0.

Trong mat phang Oxy, cho hai dwong thang d,:3x+y-30=0 va d,:x+3y-30=0, biét
duong thang A qua A(9;3) va tao véi d, mot goc 45°. Pudng tron (C) c6 tim thudc A va
tiép xtc vai ca hai duong thang d, va d, c6 ban kinh 16n nhét bang bao nhiéu?

Cho hai dudng thing A, :3x—-4y—2=0, A, :4x+3y—-2=0. Duong tron (C) c6 tim la | va
tiép xtic v6i A,, A, tai A,B sao cho tam gidc IAB c6 dién tich bang 2. Tim toa d6 tam | duong
tron (C).

Trong mit phang toa do Oxy, cho duong tron (C):X*+y?—x—9y+18=0 va hai diém
A(4;1), B(3;-1). C4c diém C, D thudc dudng tron (C) sao cho ABCD la hinh binh hanh. Viét
phuong trinh duong thang CD.

Trong mit phang toa d0 Oxy, cho hinh thoi ABCD ngoai tiép dudng tron
(C) :(X—5)2 +(y—6)2 = 3—52 Biét rang cac duong thang AC va AB lan luot di qua cac diém

M (7;8),N(6;9). Tim toa d¢ céc dinh cua hinh thoi.

Trong mit phang toa dd Oxy, cho hinh binh hanh ABCD véi A(-3;6). Biét tam gidc ABC c6
AB.AC =60~/2 va ndi tiép trong duong tron c6 tam 1(13), ban kinh R=>5. Hinh chiéu cua
diém A xudng canh BC thudc duong thang d : x+2y —3=0. Hay tim toa do cac dinh B,C,D

biét hoanh d6 hinh chiéu caa A 1én hon 1 va hoanh d6 cua diém B bé hon hoanh d6 caa diém
C.
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