Trung tam BDVH Unix Thang Long — Fanpage: https://www.facebook.com/unixthanglong/

| O website: onthivip.com | 0 Kénh Youtube: UnixTL[1 CSKH (zalo): 081.234.2211
)

N

CHUYEN DE

HE THUC LUONG
TRONG TAM GIAC

A

~—

1. Pinh li c6sin trong tam giac
Dinh li cosin
Véi moi tam giac ABC, néu dit BC =a,CA=b, AB =c thi ta ludn co:
a’ =b"+c*—2bccos A

b* =c* +a’ —2cacosB
> =a’+b*—2abcosC
Hé qua
cosA:M; cosB :M; cosC :M.
2bc 2ca 2ab
2. Pinh li sin trong tam giac
Dinh li sin

SPIRMEC 5
sinA sinB sinC

Véi moi tam giac ABC, dat BC =a,CA=b, AB=c, ta co:

trong 46 R 1a ban kinh duong tron ngoai tiép tam giac ABC.
Hé qud

a=2RsiNA sinA=-2%
2R

b=2RsIinB sin B=L
2R

c=2RsinC sinCc =-<
2R

3. Cac cong thire tinh dién tich tam giac
Cho tam giac ABC . Ta ki hi¢u:
- ha, hb, hc la d6 dai cac duong cao lan luot ung vai cac canh BC,CA, AB .

- R,r lan lugt 1a ban kinh cac dudng tron ngoai tiép va ndi tiép cua tam giac.
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- P la ntra chu vi tam giac.

- S 1a dién tich tam giac.
Ta c6 cac cong thuc tinh dién tich tam giac sau:

1) s—2an =tpn =Lcn
2 A =P =5

C

2) S ziabsinC zlbcsin Azlcasin B
2 2 2

3) 5= 3¢
4R
4) S =pr;

5) S=+/p(p—a)(p—b)(p—c)( cong thirc Heron).

Tinh khodng cich. Mot nhan vién kiém 1am dang di trén dudong nghiéng mot goc 5° so Vi

duong thiang ding dé hudng vé thap quan sat cao 100 feet. Goc do cao tir chan 1én dinh thap 1a

40°. Tinh khoang cach tir nhan vién kiém 1am dén chan thap vao thoi diém do.

horizontal
50

Tim chiéu cao ciua mét ngon nii. Dé do dugc chiéu cao cia mot ngon nui, mot nhan vién tric

dia nhin dinh nui tai hai vi tri cach nhau 900 mét nam trén mot dudng thang dén ngon nii (quan
sat hinh minh hoa). Lan quan sat dau tién ngudi nay nhin dinh nti véi mot goc nang 1a 47° va
lan thir hai nhin dinh nai véi mot goc nang 1a 35°. Gia sir may toan dac cao 2 mét, tim chiéu cao

h cda ngon nui.

Cau 3: Xac dinh dd dai ciia cap treo truwot tuyét va dé cao ciia nii.

Tham khao hinh vé.

J<—1000 ft —>

Dé xac dinh chiéu dai cua cap treo truot tuyét can lap dat tir diém P dén diém Q, mot nhan vién

tric dia do dugc DPQ bing 25°, sau d6 anh ta di xa ra mot doan 1000 feet téi diém R va do

duoc PRQ bang 15°.
a) Tinh khoang cach tir diém P dén diém Q?
b) Tinh chiéu cao QD cua nti?
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Xdc dinh dd cao cia mot chiée may bay. Mot chiée may bay duoc quan sat boi hai nguoi cach

Cau 4:
nhau 1000ft trén mit dat. May bay bay trén duong ndi lién giita hai ngudi va mdi ngudi quan
sat nd theo mot goc nang duoc chi ra trong hinh v&. Hoi d6 cao cua chiéc may bay so véi mat dat

1a bao nhiéu?
Cau5:  Tim do nghiéng ciia thap nghiéng Pisa. Thap nghiéng Pisa ndi tiéng co chiéu cao 1a 184,5 feet.
Géc nang nhin tir diém Q cach chan thap P mot khoang 123 feet 1én dinh R cua thap c6 sb do

12 60°. Tim s6 do gbc RPQ (nhu hinh v&) va tim khoang cach tir dinh R cua thap dén duong

thang PQ.
R
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Cau 6:

Tinh toan khodng cach trén bién. Hoa tiéu cia mot chiée tau trén bién phat hién ra trén bo bién
¢6 hai ngon hai dang cach nhau 3 dam. Nguoi 4y xac dinh duoc cac goc tao thanh giita cac
duong ngam caa hai ngon hai dang va duong thang tir tau vudng goc véi bo 1a 15° va 35° (xem

hinh minh hoa).
a) Con tau cach ngon hai dang P bao xa?

b) Con tau cach ngon hai dang Q bao xa?

Cau 7:

Cau 8:

¢) Con tau cach bo bao xa?

Thiét ké mai che. Mot mai hién che ctra kinh c6 d6 cao 88 inch va tao voi vach tudng mot goc
50°. Muc dich ctia mai hién 1a che dwoc anh nang mat troi chiéu vao nha khi goc giira tia sang
mat troi v6i mat dat 16n hon 65°. Xem hinh v&. Tinh d6 dai L cua mai hién.
Xdc dinh do cao ciia may bay. Hai cam bién duogc dat cach nhau 700 feet doc theo dudng dan
t6i mot san bay nho. Khi mot may bay bay & gan san bay, goc nhin tir cam bién thir nhat dén may
bay 1a 20°, va tir cam bién tht hai dén may bay 1a 15°. Xac dinh d6 cao ciia may bay tai thoi

diém nay.

17 | Ths. Lé Viét — THPT Thing Long, Ha Noi — Phone: 0835221183 - On thi cam két diém s&



Trung tam BDVH Unix Thang Long — Fanpage: https://www.facebook.com/unixthanglong/
| [0 website: onthivip.com | [1 Kénh Youtube: UnixTL[] CSKH (zalo): 081.234.2211

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Tranh bio nhiét déi. Mot tau du lich chay véi tde d6 trung binh 15 hai 1y/gid khi di tir San Juan,
Puerto Rico, dén Barbados, Tay An Do, v6i khoang cach 600 hai Iy. Dé tranh mot con bio nhiét
dai, thuyén truang cho thuyén roi San Juan theo huéng léch mot goc 20° so véi hudng di thang
dén Barbados. Thuyén truéng duy tri téc d6 15 hai 1y/gio trong 10 gid, sau d6 thuyén trudng cho
tau di thang dén Barbados ma khong gip bio.

a) Tinh gbc ma thuyén truéng quay dau dé di thing dén Barbados?

b) Tinh tir sau khi r&, néu tdc do duoc duy tri & mic 15 hai 1y/gio thi sau bao lau con tau dén
Barbados?

2 ear

!
(A0S 1 L ksl S AL
oty qiand T 14

",/"/ ,IIIII I’,;I BOIO Barb”ados
20° =

San Juan

Diéu chinh mét ké hoach bay. Trong mét chuyén bay thtr nghiém tir Chicago téi Louisville,
khoang cach 1a 330 dam, vién phi cong da vo tinh chon hudng bay sai 1éch di mot goc 10°, nhur
hinh vé dudi day.

a) Néu may bay duy tri toc d6 trung binh 220 dam mot gio va néu 15i sai vé hudng bay dugc
phat hién ra sau 15 phit, thi vién phi cong nén diéu chinh huéng bay chéch 1én theo goc nao dé
bay toi dugc Lousville?

b) Vién phi cong nén duy tri tbc do trung binh tiép theo cua may bay 14 bao nhiéu dé cho tong
thoi gian ciia chuyén bay 1a 90 phut?

Chicago % Phét hién 16i & day

Hai chiéc tau thuy cung xuit phat vi tri A, di thang theo hudng tao v&i nhau mot goc 60°. Tau
B chay véi van téc 50km/h, Tau C chay véi van téc 20km/h. Hoi sau 2 gio thi hai tau cach
nhau bao nhiéu km?
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Céu 12: Mot nguoi quan sat ding cach mot cai thap 15m, nhin thdy dinh thap mot goc 45 va nhin dudi

chan thap mot goc 15° S0 Véi phuong ndm ngang nhu trong hinh v&. Tinh chiéu cao h cua thap.

15m

Céu 13: Gia sir ching ta can do chiéu cao AB ciia mot toa thap v6i B 1a chan thap va A 1a dinh thap.
Vi khong thé dén chan thap dugc nén tir hai diém C va D co6 khoang cach CD =30m sao cho
ba diém B, C, D thang hang nguoi ta do cac goc BCA=43° va goc BDA=67° . Hay tinh chiéu
cao AB cua toa thap

Céu 14: Gia st CD =h 1a chiéu cao cua thap trong d6 C 1a chan thap. Chon hai diém A, B trén mat dat
sao cho ba diém A, B,C thing hang. Ta do dugc AB=24m, CAD =63°, CBD =48°. Tinh
chiéu cao h caa cai thap.

p=48°

A 24m B

Cau 15: Tai mot dai kiém 1am, nguoi ta phat hién c6 mot dam chay. Cach dai kiém 1am 50m c6 mot bon
nuéc. Biang may tric dia, nguoi ta do duge goc nhin tir bon nudc t6i dai kiém 1am va dam chay
12 97°; goc nhin tir dai kiém 1am t6i bon nude va dam chay 1a 34°. Tinh khoang cach tir bon
nudC to1 dam chay.

Céu 16: Cac nha khao c6 hoc da tim duoc mot manh chiée dia c6 hinh tron bi va. Bé xac dinh duoc duong
kinh cta chiéc dia, nha khao ¢6 lay 3diém trén vanh dia va tién hanh do dac thu duogc két qua
nhu sau BC = 28cm, BAC =120° (Hinh v&). Tinh dudng kinh cta chiéc dia (Iam tron két qua
dén phan nghin)
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Cau 17: Tuhaivitri A va B cia mot toa nha, nguoi ta quan sat dinh C' cua ngon nii. Biét rang d6 cao
AB = 70m, phuong nhin AC tao véi phuong ndm ngang mot géc 30°, phwong nhin BC' tao

Vvé6i phuong nam ngang mot goc 15°30" (nhu hinh v&). Tinh d6 cao CH ciia ngon nti so voi mat
dat.

C c

15°30'

B 15°30 .

70m

Céu 18: Mudn do chiéu cao ctia mot ngon thap, ngudi ta lay hai diém A, B trén mat dat c6 khoang cach
AB =12m cung thang hang voi chan C cia thap dé dat hai giac ké. Chan cia hai gic ké c6
chiéu cao h =1,2m. Goi D 1a dinh cta thap va hai diém A, B, cung thing hang véi C, thudc
chiédu cao CD cia thap (nhu hinh v& minh hoa bén dudi). Ngudi ta do dugc
DAC, =49, DB,C, = 35°. Tinh chiéu cao CD cua thap.

£y D

A0°N 357
C T4 B,

1 1
1.2 m

' A 1Zm B

Cau 19: Dé do khoang cach tir mot diém A trén bo séng dén goc cay C trén cu lao giira séng, nguoi ta
chon mot diém B cung o trén bo vi A sao cho tir A va B co thé nhin thay diém C. Ta do
duoc khoang cach AB=40m, CAB =45° va CBA=70°. Vay sau khi do dac va tinh toan ta
dugc khoang cach AC bang bao nhiéu? (Iam tron dén hang phan trim)
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Céu 20: Xéc dinh chiéu cao caa mot thap ma khong can 18n dinh cua thap. Dat ké giac thang dimg cach
chan thap mot khoang CD =60m), gia st chiéu cao cua giac ké 1a OC =1m. Quay thanh giac

ké sao cho khi ngdm theo thanh ta nhin thiy dinh A cua thap. Poc trén giac ké s6 do cua goc
AOB =60°. Tinh chiéu cao cia ngon thap ?
1

Cau21: Tuvitri A nguoita quan sat mot cay cao (hinh v&). Biét AH =4m, HB =20m, BAC =45°.
Chiéu cao cua cay bang bao nhiéu?

C

Cau 22: Trén ndc mot toa nha cd6 mot ang-ten cao 5m. Tur vi tri quan sat A cao 7m SO V&I mat dat, c6
thé nhin thay dinh B va chan C ciia mot cot ang-ten dudi goc 50° va 40° so véi phuong nam
ngang. Tinh chiéu cao cua toa nha.

Cau 23: Nguoi ta xdy mot san khau voi san co dang ciia hai hinh tron giao nhau. Ban kinh ctia hai hinh
tron 1a 20 m va 15 m. Khoang cach giita hai tAm cua hai hinh tron 12 30 m. Chi phi 1am moi
mét vudng phan giao nhau cta hai hinh tron 13 300 nghin dong va chi phi 1am mdi mét vudng
phan con lai 1a 100 nghin ddng. Hoi sé tién 1am mat san khau 1a bao nhiéu?
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Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

Cau 27:

Trong chuong trinh “Gap nhau cudi tudn”, nghé s Hai Xuan Béc dat ra mot tinh hudng cho gido
su Cu Trong Xoay nhu sau: “Mot nguoi c6 chidu cao tir chan dén mit 1a 1,6m . Nguoi d6 dung
thudc va giac ké do duoc khoang cach tir ngudi nay dimg cach mot cai ciy 10m va nguoi do
nhin ngon cdy va gdc cdy mot goc 30°” Vay chiéu cao ciia cai cdy 1a bao nhiéu?

A. 578m. B. 6,22m. C. 3,42m. D. 5,42m.

Mudn do chidu cao cua mot cai cdy ma khong thé dén duoc gbe ciy, nguoi ta lay hai diém M, N
trén miat dat c6 khoang cach MN =5m cung thang hang vdi gbc cay dé dat hai giac ké. Chan
cuia gidc ké co chiéu cao MA = NB =1,2m. Lay diém D trén than cay sao cho A, B, D thing hang

(tham khao hinh vé& ). Nguoi ta do dugc CAD = =36° va CBD =5 =41°.

C
AL BAP Dj
MI NI
Chiéu cao cua cay bang
A. h=23,3 m. B. h~24,3 m. C. h=253m. D. h~26,3 m.

Mot 6 to mudn di tir A dén C nhung giita A va C 1a mot ngon nui cao nén 6 t phai di thanh hai
doan tir A dén B rdi tir B dén C, cac doan duong tao thanh tam giac ABC c6 AB =15km, BC =20
km va ABC =120° (Tham khéo hinh v& bén duéi). Gia sir 6 to chay 5km tén mat lit xing, gia
mét lit xang 1a 20.000 ddng. Néu ngudi ta 1am mot doan duong ham xuyén nii chay thang tir A
dén C, khi d6 6 t6 chay trén con duong nay sé tiét kiém duoc so tién so véi chay trén duong cii
gan véi s6 nao trong cac sd sau:

B

A
A. 92000 dong. B. 140000 dong. C. 18400 dong. D. 121600 dong.

Lip duong day dién tir vi tri Adén vi tri B phai tranh mot ngon nui, do d6 nguoi ta phai noi
thang duong day tir vi tri A dén vitri C dai 9km rdi tir vi tri C dén vi tri B dai 5km (xem hinh
v&). Biét goc tao bai hai doan ddy AC va BC 1a 135°. Hoi so voi viéc ndi thang tir A dén B
ngudi ta di tén thém bao nhiéu km day (Iam tron két qua dén hang phan trim)?

A. 0,6 km. B. 1,32km. C. 7,5km. D. 0,98km.

22 | Ths. Lé Viét — THPT Thing Long, Ha N6i — Phone: 0835221183 - On thi cam két diém s6



Trung tam BDVH Unix Thang Long — Fanpage: https://www.facebook.com/unixthanglong/
| [0 website: onthivip.com | [1 Kénh Youtube: UnixTL[] CSKH (zalo): 081.234.2211

Cau 28:

Cau 29:

Cau 30:

Cau 31:

Pé do chiéu cao ciia mdt ngon niii ngudi ta dimg & cac vi tri A, B cach nhau 500m (nhu hinh

v&) va do duoc cac goc tai A va B lan luot 1a 34° va 38°. Tinh chiéu cao cua ngon niii

e =00m z =

A. 2667,7m. B. 2647,7m. C. 2467,7m. D. 2447,7m.

Hai vién bi B, va B, c6 cung khoi lwgng m dang nam trén mat san ndm ngang. Vién bi B, dugc

danh véi van toc v dén va cham v6i vién bi B, dang nam im. Sau va cham vién bi B, thu duoc

van toc 1a v va hop voi huéng chuyén dong ban dau mot goc 45°. Hoi sau va cham vién

J3+
J6

bi B, chuyén dong véi van tdc 14 bao nhiéu?

A. 105°. B. 60°. C. 75°. D. 15°.

Tinh A va B bi ngan cach nhau bdi mot ngon ndi. Pé di tir tinh A dén tinh B, ngudi ta di theo
16 trinh tir tinh A qua tinh C, roi dén tinh B . Biét rang 16 trinh tir A dén C dai 70km, tir C
dén B dai 100km, va hai con duong tao véi nhau goc 60°, ctir mdi 20km quing dudng thi phuong
tién tiéu hao 1 lit nhién liéu.

a. Tinh thé tich nhién liéu bi tiéu hao dé di chuyén tir tinh A dén tinh B.

b. Nguoi ta 1am mot duong ham xuyén ndii dé di tir tinh A dén tinh B, hoi néu di theo duong
ham thi phuong tién tiét kiém duoc bao nhiéu lit nhién liéu?

Gia dinh ban An can mua gach lat sin choi hinh tam gidc c6 chidu dai cic canh 1a
20m, 28m, 32m. Gia thanh gach 1a 150000d6ng/m?.
N

28 m
20 m

M P
32m

Hoi gia dinh ban An can chi bao nhiéu tién mua gach (1am tron dén hang nghin)?

A. 47505000 (ddng).  B. 48000000 (ddng). C. 41569000 ( ddng). D. 40000000 ( ddng).
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Céu 32: Trong dot bio Noru db bd vao mién Trung nam 2022, c6 hai tau danh ca thudc hai tinh cing neo
dau tai mot khu tranh tra bdo. Sau khi bao tan, hai tau ciing xuét phat vé cang ca qué nha, di thang
theo hai huéng tao véi nhau mot goc 60°. Tau thir nhit chay véi toc d6 28km/ h, tau th hai

chay véi tbc do 25km/h. Sau 6 gid, ca hai tau cung cap cang cia minh. Hoi hai cang ca cach
nhau bao nhiéu km?
A. 168km. B. 195,7km. C. 150km. D. 159,8km.

Ciu 33: Pé do chiéu cao caa mot cai thap trong hai céi thap doi cua tinh Binh Dinh nguoi ta goi vj tri
dung ngidm 1a dinh D cua than thap, C 14 hinh chiéu cua D trén mit dat. Tai khu virc quan sat
dat cot tiéu o vi tri A va vi tri B sao cho A, B,C thang hang va do duoc d6 dai AB=10.m
CBD = #=63°, CAD = ¢ = 48° (Tham khao hinh v& bén). Khi d6 chiéu cao CD =h cua thap

do6i gan véi gia tri nao sau day?

A. 24,7m. B. 25m C. 25,6m. D. 26m
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Cau 34:

Cau 35:

Cau 36:
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Dé do chiéu cao ctia mot cay Cau, ngudi ta ding mot chiée thang c6 chiéu dai 5 m. Ta can chinh
sao cho dinh thang vao dung vi tri than Cau can do (gia st trir ngon Cau). Luc nay ta do chiéu
dai tir chan thang dén gdc cay Cau 1a 4 m. Hoi chiéu cao cdy Cau la bao nhiéu?

A. 2m. B. 5m. C. 2,5m. D. 3m.

Dé do khoang cach tir lang chai My Quang vi tri A (xd An Chan, huyén Tuy An, Tuy Hoa) ra
Hon Chua vi tri C, ngudi ta chon vi tri B trén dat lién sao cho khoang cach gitta A va B 1a 10
km va tai hai vi tri nay déu nhin ra duoc Hon Chua C. Biét réng CAB =55",CBA=45°.
Khoang cach tir A dén C gan nhét gi tri nao sau day?

)

L

85km.  D.7.5km.

A. 8.1km. B. 7,2km.

Nha ban Binh va nha ban Chung cach truong hoc mét con sudi. Hang ngay Binh va Chung phai
di hoc qua con sudi sang bén kia subi. Biét nha hai ban cach nhau 5km, tai vi tri nha ban Binh do
duge goc nghiéng so v6i bo sudi téi i tri truong hoc 1a 60°, nha ban Chung do duoc goc nghiéng
o vGi bo sudi tai vi tri trudng hoc 1a 40° . Khi d6, khoang cach tir nha ban Binh va ban Chung
t61 trudng hoc lan luot dai 1a
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A. 4,4kmva 3,3km. B. 2kmva 3km. C. 3,3kmva 4,4km. D. 2,3kmva 3,5km.

Céiu 37: Canh Ngi ba Pong Loc (Ha Tinh), con c6 mot qua doi, gio ddy dugc dat tén 1a ddi La Thi Tam,
dé ghi nhan hanh dong diing cam ctia mot ¢b gai, may min con séng sau nhitng ngay chién tranh
khéc liét, d6 1a nit anh hung La Thi Tam. Dé do d6 cao SH cua qua ddi so v6i mat duong, mot
nhom hoc sinh da tién hanh do dac tai vi tri A va B. Biét rf?lng dd cao AF=1,3m. khoang cach
AB =40m, phuong nhin AStao v6i phuong nim ngang 1 goc 13°, phuong nhin BS tao véi

phuong ngang goc 11°. Hoi qua ddi cao bao nhiéu mét so véi mat duong?

S BINH POI

A. 48m. B. 55m. C. 50m. D. 45m.
Céu 38: Hai may bay roi mot san bay cung mot luc. Mot chiéc bay véi van téc 800 km/h theo huéng

léch so voi hudng bac 15° vé phia tay. Chiéc con lai bay theo hudng léch so voi huéng nam 45°
vé phia tay voi van téc 600 km/h (Hinh 1). Hoi hai may d6 cach nhau bao xa sau 3 gio?
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Y ABic

Nam
Hinh 1

Céu 39: Dé do chiéu cao AB cuia mdt cai thap, ngudi ta chon hai diém C,D trén mit dat cach nhau 89m
.Ttr C,D lan luot nhin 1én dinh B cua thap duéi cac goc lan lugt 1a 30° va 40° (tham khao hinh

~

vE).

Tinh chiéu cao clia thap?
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